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Terumy Sereniffime PrincepSy tuis aduolutus 
genihus opufculum exhiheoyin quo naturammotuum^pleniori 
methodo^ quam puto antea fit aEium ^ geometrice exequor. 
^ecej?e hahui h^c prtemittere , quo njiam aperirem^ C> quo^ 
dammodo alueum fiernerem aquarum doclrtn^ , quarum^ 
nrgumentum 'vtilifjimum , profund^e indaginis iam diu 
meditor . ^am arduum fit ^ ^ per quas falehras eun-* 
dum^ n^t nouum aliquid luce dijrnum e latehris natur^e eruatut 
njtinam Qelfitudmi tu^aliquis ueritatum non ^^ulgarium^ 
indagator fidem faceret ; fcto equidemy lahoris improhitas 
tangerct henigntjftmum antmum tuum^ fimulnatur^inge-* 
nium fufpiccresy qu^e mcntihus aliquorum wtm inuentricem 
inferuit^ ^teorum iugi cogitationehumanis n^fihus prouide^ 



ret . Et fvero (ft in hoc^enere de me (]uid(juam confteri decetj 
ntft aduerfe ualettidinis experimento prudenttor faclus indo" 
lem meam hutufcemodi fudijs intemperanter addtEiam ali- 
cjuot ah hinc annis compefcuipm\nec nona^uotidie munus a 
Celfitttdine Tua fum?m ctim honore 6^ heneficentia demanda-^ 
tum (adeo njt hoc etiam nomine Te fcruatorc?72 meum appella-- 
re pojjim ) indc me retwcaffet-, eorum^ credo ecjuidem y ponderi , 
afftdu^^qtte contemplationt juccttfnhere neceffe erat. Vnde au- 
tem, [ elf/Jime dux^ huic fcienttce tanta <-uis^ njtcjuos fthifemet 
adiunxerit ^ nonntft altrori ratione queat aje tpfa dimittere ^ 
Ancjuodfortajfe r^hi animus puhlic^ njtilttatt dejermre cape^ 
rit^ ^eluti in natur^ conctlium admijfus^ fui quodammodo 
ohlitusjpropriam humilioremque fedem reuifere dedignetur\an 
quia^ ciim inter c^eteras fcientias CJcomctria demonfirationem y 
hoc eft rveritatem finceram^ c^uandayn primi njeri particu^ 
Um profiteaturj htnc nefcio qutd dtuinum hahent fiht propofit u , 
rvnde nonnift T)eo impellentey njhinimirum officia^potiorqut^ 
ratio id poftulant^ ah eius intuitu retrahatur. Hoc ecjuidem^ 
putoi atque htnc diuina Geometria itireoptimo a doEiiffimiSy 
clarijftmis a;iris paffimnuncupatur. ^amohrem nemo non^ 
eam [tifpiciat^ eiufque cultores oppido dtltgat-^oh eamquc causa 
huicetiam qualicunque opufculohenigne annuasfperoj adco 
-vt iam Te tn terris 'T>omimw^ Altorem, Seruatorem^ Tatro^ 
numcjue appellarenon duhitem^ quam <und cum Celftjfima do^ 
momthij tot tihi no?ninthus deuinftoyfuperi 'Vt ferucnt fofpt^ 
tentquey enixe oro^ ac omnihus nuotis exopto. 

Serentfsimie Celfttudinis Tu^ 

Humilitmus^ & obfequenttffimus Seruus 
loaqnes Ccuii . 
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D E F. I. 

[ Vrrat mobile ab A in D fecundum redara r4^.x.F<.i. 
, AD, & linea BHI /it nacura? illius, vt dedu- 
I cVis ad AD perpendicularibus AB, CH, DI 
cx pundis quibufcunque A , C , D; veloci* 

^ ^ ^ tatum gradus,quos mobile fortitur in ijf- 

dem pundtisA, C, D mcnfurenrurabipfis 
re(ftisAB,CH,CI. Figuram planam BADIHB apellabi- 
mus genefim motus ab A in D. 

D E F. 11. 

Ilfdem manentibus, fic etiam alia linea EFG talis natu- r^i^.i.F^^.s» 
ra?,vt prorradis redis BA in E,HC in F,& ID in G ha- 
beat DGad CFeandemreciproce rationem, quam HC 
adlD. ItemfitCFadHEvtreciproceBA ad HC, vo- 
cabimus figuram planam ADGtEA imagincm tempo- 
ris raotus ab A in D luxta gencfim prsediiftam. . 

D E F. III. 

ADhuc pofira illa genefi, inrelligatur linea PON eius r/»^. f .r,;^.^. 
narura:, vr fi fit KL ad LM vt rempus larionis ab A 
in C ad rc mpus ab eodem C m D, habear femper KP ad 
L(> eandem rarionem, quam AB ad CH;& LO ad NM 
candem,quam HC ad ID:Figuram planara PKMNGP 

A vo- 



2 G eometria Motuf • 

vocabimus imaginem iuxca genefim BADI motus ab 
A in D. 

£orollarium • 

Pdtefi cum THOtui funt dquabilcs,gemfes^^ imagines fgu^ 
rasefe faralleUgrammas . 

D E F. IV. 

T^.ijii^it. QIfintclu«genefes,amimagines ABCD, FEG, ita vt 
O cum genefes fint,habeat AB ad FE eandem rationcm, 
quam velocitas in A ad velocitatem in F, & cum imagines 
velocitatum, quarum tempora AD, FG, velocitas, quani 
habct mobile inftanti A ad velocitatem alterius mobilis 
inftanti F,fit vt AB ad FE, & demum ipfis figuris vt imagi. 
nibus temporum confideratis habeat velocitas in A ad 
velocitatem in F rationem eandcm, quam AB ad FE, vo- 
cabuntur cum genefes illae , cum imagmes intet fe bomo- 
gcnea?. 

D E F- V. 

EAm planam Flguram, in qua ducSae quoteunque^ 
^quidiftantes eo dcinceps decrefcunt, quo ad idcm 
cxrremum propiores fiunt, acuminatam nuncupabimus • 

DEF. VI. AX. I. 

INtcrraaxImam,&minImam eiufdem imaginis veloci- 
tarem cadit qua^dam media, qua tantijm velocitate , fi 
conciperetur morus sequabilis, nihilominus eodcmtem- 
pore idem fpatiumcurrcretur,ac iuxta imaginem propofi* 
tam.-cam crgo mediam vclocitatcm dicimus propofitac 
knaginis aequatricem • Ax^ 



A X. IL 

SPatlum luxta imaginem velocitatum quanicunquc 
exadlum, vcl iuxta ^quatricem imaginis eft maius eo 
fpatio , quod currerctur eodem tempore minima eiufdem 
imagmis vclocitatc; fcd minus co,quod vclocitate ma* 
xima, 

A X. III. 

TEmpus, quQ curritur fpatium iuxta quamlibet tem- 
poris imaginem, maiuscft co, quo idem fpatium 
currcrecur maxima velocitatc» fed contra minus eo altero, 
quoipfumfpatium minima velocitatc exigcrctur, earum 
videlicct,qu2e funt in genefi, aut imaginc vclocitatum pro- 
V pofirimotus,cuiusnempeilIaeft imagotcmporis, Fitcr- 
f ^ go, vt tempus aequale ci, quo illud ipfum fpatium currcrc- 

[^* tur iuxta propofitam imagincm, fit intcr vtrumque di^to; 

rum tcmporum maximi, & minimi. 
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A X- IV, 

QVaecunque excogitetur figura plana, vel eft paralle- 
logrammum, vcl acummata figura,autexhiscom- 
1«. pofitum . Has tamcn figuras intcr binas volu- 
mus parallelas, ita vt vnum latus fit ipfas nc(5iens normali- 
ter parallclas, quanquam ctiam loco parallclarum poffint 
efle pun^a, ncmpc vbi dcfinunt in acuminatas prorlus 
figuras. 

PROP. L THEOR. V. 

TEmpora,quibus duo motus complentur funt in ra- Tiih, i 
lione imaginum homogenearum ipforum temporu. 

A 2 Mo- 
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D</. 4. huius. 



Cor. Def. |. 
huius . 



Cal. pr. S de 
tnotu Aquab. 
Def, ^.huius. 



Tah,l.Jtg.6, 
Def.^.huius, 



Cor, Def, 5. 
huius . 



4 Geometria Motus . 

Motus fint prim6 aequabiles, curratque mobilc fpatmm 
AB remporccuius imago C AB, cprratur item ab alio mo- 
bili fpatium DEtempore, cuiusimago DEFj&fint ipfas 
temporum imagines inrerfc homogeneae, lcilicet FD ad 
AC tandem habcat rationem, quam velocitas in A ad 
velocicateminD. Dico,tcmpusper ABadid perDE ef- 
(e vr figura ABC,adDEF, Cum morus aequabiles fint 
crunr figurxdidtarum imaginum reitangula, proprerea il- 
lorum rario componerur ex ranonibus alrirudinum AB ad 
DE, & bafium AC ad DF , ex ijfdem vero rationibus fpa- 
ciorum fcilicet , & reciproca vclocirarum ( fianr cnim ima- 
gines inrer fe homo^enese^nectirur eriam ratio temporum, 
quibus pcrcurrurur ipfa (patia AB , DE iuxta genefcs ima- 
ginum ACB, DEF, ergo eft eadcm ratio intcr illa tempo- 
ra, ac inter imagines fuas. 

2. Sit motus vnus a^quabilis, alrer vero quicunque ; fit 
tamen imago huius temporis figura acuminara vt ALGE, 
&alterius temporis praedi^i motus a?quabihs,fit HFM, 
qua? re(5tangulum erit : Dico, imaginibus homogeneis exi- 
ftenribus, fore inter has eandemrarionem, achomologe 
inter tempora dccurfuum ab A m E , & ab F in M iuxra.. 
genefcs imaginum temporum propofitarum . Si enim non 
cft ita, fic quaedam alia magnitudo Y, maior, velminor 
imagineacuminata ALGE ,quas adimaginem FHM ha- 
bcat eandem rationem,quam tempus per AE iuxra imagi- 
nem ALGE ad tempus per FM iuxra imaginem alreram 
FHM ; fit vero magnirudinis Y differentia ab imaginc ma- 
gnitudoZ. Secetur AE bifariam in C , parirerque feg. 
menra AC, CE bifariam in B, D, & fic vltenijis progredia- 
tur, donecjficompleatur redlangulum poftremum,& ma* 
ximumDG.bocminusexittarquamZ. Tum duaisreli- 
quis ajquidiftantibus CI , B K, & a punftis N, T, K, L alijs 
ctiam a^quidiftantibus redae AE, efficiarur ipfi ALGE cir. 
cumfcriptafigura,conftaascx reitanguhs aequealtis AK 

BI, 
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Liher I. 5 
BI, CN, DG, & Infcrlpta compofita cx rcftangulis inter fc 
pariter«qiicalrisBL,CR, DI,EN. Cum circunrJcripta.. 
figura differat ab infcripta exccffu, quo redangulum DG 
fuperatBLj-rnamreliquacircumfcripca AK, Bl, CN, rc- 
liquis infcriptis aequalia funt ) fcquitur^exceffum illum cffc 
minorem magnitudine Z. Siergo magnitudo Y ponatur 
maior magnitudine ALGE pro exceffu Z, maior etiam erit 
circumfcripra AK, BI, CNJ,DG.Qu6d fi conrra Y intelli- 
garur minor ipla ALGE ex dcfedu Z, erit quoque eadem 
Y minor, quam infcripta figura BL,CK.DJ, EN. Iraque 
nuncfi fieri poteft,fit Y maior magnitudine ALGE per ip- 
fumexccffumZ, &inrelligantur tormotus,quot funt re- 
dangula incircumfcripta figura,fcilicctfint ipfimorus ab 
A in B, a B in C, a C in D, & a D in E fecundum dcinccps, 
temporumimasines AK, BI, CN, DG redangula, qu« 
fint interfe, & propofitis imaginibus homogene^, qui 
motus erunt proprerea aequabiles. His pofitis, tempus ^ Jj.^^^/.J. 
per FM iuxta imagincm MH ad tempus per AB luxta ima- 
ginem re^aangulum AK eandem habet rarioncm,quam re- 
danguIumMHadreftangulum AK, fimilirer idcm tem- 
pusper FMlecundumipfamimagincm redangulum MH 
adfingulareliquatemporaperBC, CD, DE jmaginibus 
deinceps reaangulis bI,CN,DG habet eandem rationem, 
GuamreaangulumMHad fingulaeodcm ordine r^f ^"- ^^^, 
guIaBI,CM,DG.Quocircatotidem rectangulaex MH. ,,,./i;,8.i» 
quot funr illa,ex quibus conftat circumfcripta figura, na- /,^,, dim. 
bcbunt ad ea ipfa circumfcripra redangula,leu ad eandcm p^r^l^d^. 
circumfcripramfiguram AK.BLCN, DG candem rario- 
fiem,quamrondcmtemporaeiufdemimaginis MH ad fi- 
mul tempora,quorum imagines funt ilia ipla circumfcnpta 
redtangula AK, BI, CN, DG. Quare ctiam vnicum re- 
ftangulum MH ad circumfcriptam figuram AK, Bl, CN , 
DG erit in eadem ratione, in quo vnicum tempus per FM 
iuxtaimagincmMHadomnia fimul ilU tempura mxta^ 
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imaglnes, qua? funt di^fta circumfcnpta rcftangula. Ec 
quoniam figura imaginis cft acuminata, habctque vi def. 
2. huius, apphcatas, qua? funt in ratione reciproca veloci- 
ratum, quibus nempe mobile afficicur in punv^is fpatij, a 
quibusdeducunruripfaeapplicat^e;hincfir, vc carum ve* 
loeicatum, quas mobilc habet in decurfu re(5lae AB,ea,qu? 
in A maxima fir, & qux in B minima . Eodem modo iuxta 
reliquas imagines BKIC, CIND, DNGE,qua: itidem acu- 
minatse funt, vclocitates in finc decurfuum C, D, E ( func 
cnimomnes versus Aacuminarae) minimo? erunt, & ma* 
ximx inicio didlorum fpatiorum . Ideo tempora, qu? un- 
^v. s.hmus. pendunrur luxta illas imagines,(eu ipfara imagine ALGE, 
cuius ill^e funtomnespartes, minora erunt lemporibus, 
qux decurrerent, fi illi decurfus forcnt ^quabiles ex mini- 
mis illis vclocitatibus exadi , vel quod in idem rccidit , fi 
jllidccurfus crtcntiuxtaimagines reftangulorum circum- 
fcriptorum Ak» BI, CN, DG; itaque reftangulum MH ad 
figuramcircumfcriptam AK,BI, C^J,DG habebit mino- 
rem rationcm, quam tempus pcr FM imagine MH ad tcra- 
pusper AEimaginc ALGE,feu quam re<aangulum MH 
habetcx hypochefiadmagnirudmem Y;igirur circumfcri- 
pta figura , quseprius minor oftenfa fuir magnirudine Y; 
nuncmaiorconcluditunquod cum fit abfurdum, fequi- 
tur falso nos pofuifle magnirudinem Ymaiorcm;quaiiu 
ALGE. At fi Yminor ponatur,quamagnitudo ALGEdc* 
fcdu Z; infcripta, vc fupra, figura conftanre ex reilangulis 
xquh alcis BL, CK, DI, EN, vr fcilicet differentia ab ima- 
ginefic minor magnicudine Z, liqucbit, magnitudincm Y 
minorem effe infcripta figura BL, CK, Dl, EN; deindo 
procedendo vt fupra, inueniemus re<StanguIum MH ad it^ 
fcripcam figuram BL, CK, DI, RN in cadem ratione, in-. 
quo tempusper FM imagine MH ad omnia fimul decur- 
t fuum tempora per AB,BC, CD, DEiuxta imagines re^ 

ilangula infcripta BL, CH, DI, EN> Ha^c vcro tempora^ 

mi- 



Lil^er I. 7 
mlnoa funt tcmporibus iuxta imagines ALKB, BKIC , 
CIND, INGE f^nam velociratcs initio dccuifuum pcr 
didasrcilasdiximuscflemaximas, & quibus confidcriV 
tur illi motus arquabilcs fccundum imagincs ipfaillarc- 
(aangulainfcripta)crgorcftangulum MH ad infcriptain^ 
figuram BL, CK. DI, EN habcbit maiorcm rationcm, qu5 
tcmpus per FVI iuxra imaginem MH ad tempora fimul 
imaginibus ALKB, BKIC, CIND, DNGE,fiuc ad tcmpus 
iuxra imagincm ALGE cx illis compofitam . Idcoquc rc- 
dangulumMHadipfaminfcripramfiguram habebit ma- 
iorcm rarionem, quam ad magnirudinem Y,idcirco Y,quas 
minor oflcnfa fuir infcripra figura BL, CK, DI, EN, nunc 
hac alia via maiorem inuenimus; ergo cum rurfus hoc fic 
abfurdum, neceflb eft magnirudinem Y nequc minorenu» 
cflcmagnirudine ALGE,proptcrcaaequalesintcr fecrur, 
atqucadco tcmpus pcr FM imaginc MN ad tcmpus per 
AE imagine ALGE nabebit eandem rationem,quam ima- 
go MH ad imagincm ALGE . Quod &c. 

3. Imagincspropofita? fint duaeacuminata^. Dico ni- 
hiIominus,tcmpora iuxta illas imagines pcr AE, HI cfle vt 
ipfas imagincs ALGE ad HIK, quae fint intcr fc homogc- 
nc2 vt fcmper fupponetur . N^m fi intelligatur alius mo- 

tus per MF iuxta imaginem rciSangulum MFN,qui xqua^ cor.Difis 
bilis crit, manifcftum cft ex fecundo cafu, rcmpus per AE 
iuxta imaginem ALGE ad tempus per FM iuxca imagine 
rcaangulum MH, haberc eandcm rationem, quam iraago 
ALGEadimaginemreaangulura MH; & fimflircr tem- 
puspcrFMimaginercdangulumMN adtempus per HI 
iuxta imagincm HKI habcr eandcm rationcm, quam ima- 
go NM ad imagincm HKI,ergo cx aequali tcmpus per AE 
ad tcmpus per HI fccundiam imagincs propofitas cric vt 
imago ipfa ALGE ad imaginem HKI. Quod &c. 

4. Demum imagmes fint qucecunqucmodo finc ho- 
Biogenece, ADFB, GHKL: Dico rurfu* wtcr fc cfle vr rem- 

pora 
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pora pcr AB, AK iuxta ipfa imagincs • Vel enlm ima- 
gines iunt fimplices, hoc ert tancum parallelogramm-, auc 
tantiim acuminatse, & tunc fupra oftendimus propofitum , 
quemadmodum etiam fi vna acuminata , alcera parallclo- 
gramma; vel non funt huiufmodi & componentur ex illis. 
Ax.^.htiiHs, 5,nc ergo in imagine ADFB partcs ab ^quidiftancibus di- 
ftindta^ADEN, OFB acuminat3e& NEFO paralellograra. 

Def. ^MiHs. j^yj^^ procul dubio inter fc, totique imagini ho- 

mogeneae ; fint pariter in alia imagine partes GHCM , 
MCKL, pcra^quidiftantem MCdiftinctae interfe acumi- 

Def: j^.huius. nata?, qux itidem inter fe, & imagini, cuius funt partes,ho- 
mogenea? erunt. His acceptis,quoniam tempusper AN 
Ex /«rf/.» iuxtaimagmem ADENacuminatamad tempus per HC 

fsrte ^'''«^. iuxta aham imaginem itcm acuminatamHGMC ,habet 
eandem rationem, ac imago ADEN ad imaginc GHCM. 
fimiliter tempus per HC iuxta imaginem GHCM ad tem- 
pusper CK iuxta imaginem acuminatam MCKL eft vt 
illa ad hanc imaginem,- componendo, inde per conuerfio- 
nem rationis, & conucrtendo, tempus per HC fecundum 
imaginem GHCM ad tempora fimul per HC, CK, quorQ 
imagines GHCM, MCKL,hoc cft ad tempus per HK iux- 
ta imaginem GHKL habebit eadcm rationem, quam ima- 
goGHCMad imagmcmGHCL; &ideoex ^equali tera- 
pus pcr AN, cuius imago ADEN, ad ccmpus per HK,iux- 
ta imaginem GHKL,erit in eadem rationc, in qua cft ima- 
go ADEN adimaginem GHKL . Prseterca tempus pcr 
^AN iuxta imaginem ADEN ad idcm ipfum tcmpus habec 
eandem rationem,quam imago ADEN ad eandem ipfam,- 
i.farttj tempus per NO iuxta imaginem redangulum NEPOad 

kMiits. tempuspra?di»5tumpcr ANeftin eadem ratione ima^ihu 
NEPO ad ADEN, & fimiliter tempus per OB iuxta ima. 
ginem OPFB habet ad tcmpus pcr AN eandem rationem, 
ac imago ( )PFB ad imagincm fa?pe didam ADEN;itaq;ex 
Icm.i S.Toric.in lib.dc dim:parabola2,crum tria tcpora pcr 

AN, 
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AN,NO,OB iiixta Imagines deinceps ADEN, NEPO, 
OPFBjhoc eft cric tempus per AB iuxta imaginem ADFB 
ad fimul tria tempora per AN iuxta candem imaginem 
ADEN, vt imago ADFB ad triplum imaginis ADEN , & 
cum tria jequaha tempora per AN ad vnicum cx illis fic 
vt triplum imaginis ADEN ad vnicam imagincm; fequi- 
tur ex a^quahtempuspcr AB adtempus pcr AN iuxta^ 
imaginem ADEN habcre candem rationem, quam imagp 
ADFB ad imaginem ADEN;& oftcnfumfuit tempus per 
AN iuxta imaginem ADEN ad tempus per HK iuxta 
imaginemGHKLhabcrecandem rationem,quam imago 
ADENadimagmem<iHKL,crgo rurfus, & tandcm ex 
sequali, tcmpusper ABiuxta imaginera ADFB ad tcpus 
perHKiuxta imaginem GHKLhabcbit eandem rationc, 
quam imago ADFB ad imaginem GHKL. Quod &c. 

CorolUriam . 

HinccolltgittiTyJi prima magnttudo dd fecundnm fuerit vt 
Urtta ad quartam^ itcm altaprima ad altam ftcundam vt 
aliatcrtia ad altam quartamy &Jicvltcrtus quoad vifum^ 
fucrttyfint prAtcrcaomncs prtmdyitem omncstcrttd intcrfc 
aqualcSy conjfaty tnquamy prtmarum inam ad omncs fccun^ 
das habcrc candcm ratsoncm^acvna tcrtiarum ad omncs 
quartas . 

PROP. 11. THEOR. II. 

SSpatia, qua? currunturluxta quafcunque homogeneas 
velocitatu imagines, funt interfe, vteaedem illae ima- 
gines. Sintprimum motus jequabilcs, curraturque ^P^* ^,^^ j 
tium AB iuxta imaginem vcloc/tatum ,qu2c redangulum ^"corljjffj^^ 
crit ILMK, fpatium vero DE tranfigatur iuxta imaginem- 
prsedi^lse homogeneam re^langulum FHNG ( oam erunt 

B ho- 
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I o G eometria Motus. 
lK)mogenea? ipfa? imagines, fi vt ex Def. ^.huius IL ad HF 
eritvt velocirasinftantil ad vclociratem mobilis inftanri 
Fj D/CO fparium AB ad DE effe vt imago rectangulum^ 
ILMKadimaginemredanguIum FHSG. Componuntur 
jpfa illa reftangula ex ratione altitudinum IK ad FG, & ex 
ea bafium IL ad FHi verum ex ijfdem, ea nempe temporu 
Gi/. demotu [K ad FG , atque ea velociratum ILad FH componitur 
^q^iMi. eriamrario fpariorum ABadDE,ergoipfafpatiacrunt vC 
propofit^ imagines. 

2. Sint nunc motus iuxta imagines,quarum alrera acu* 
niinata,alrerare(5langulum fit. Dicorurfus fpariumAB, 
quod currirur iuxra imagincm ABCD ad fpatium DE, 
quod curritur iuxra alreram imaginem » efie vt iraago 
ABCD ad imaginem PHNG . Nifi itafir,erit alia magni- 
tudo Ymaior,veIminor imagine ABCD,qu^ quidemad 
alteram imaginem HPGN habebir eandem rarionem,qua 
(parium AB ad DE . Sit primum maior exccflii Z. Cir-- 
cumfcribatun vt egimus in fecunda parre primx huius, fi- 
gura imagini ABCD conftans ex rcdangulis aeque alris» 
excedarquc imaginem ABCD cxceffu mmon, quam Z; fit 
ergocircumfcriprailla AE,HF, IG, KG, quam primofa- 
cile oftendemus minorem magnirudine Yiuam ha?c exccf- 
fu magis diftat ab imagine, quam circumfcripra illa. Vxx - 
terea fi intelliganrur tot motus a?quabiles, quot funt reda» 
gula circumfcripra , ij nempe, qui fierent temporibus AH, 
HI,IK,KDiuxradeincepsimagmes ipfa redlangula AE, 
HF, IG, KC inreife,& propofiris imaginibus homogeneas, 
velocirares, quibus ijdcm morus confiderarentur , forent 
HE, IF, KG, r>C, nimirum maxima? imaginum ABEH, 
HEFI, TFGK, KGCDi Cumque ira fir,longiora fpatia tur- 
rerentur luxta imagines redlangula circumfcripra , quam 
ijfdem remporibus, imaginibufque poftremis, hoc eft qua 
rempore AD iuxra imaginem ABCD; obidque fpatium 
AB ad DE> feu magnitudo Y ad imaginem HPGN habc- 

bit 
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bic minorem ratJonem, quam omnes ill^e fimul ima^ines, cor.pr,\,hH' 
feuquamcircumfcriptafigura AF, HF, IG, KC ad ean- 
dcmimagmem HPGnJ; quare^, qua? pnus oftenfa fuit 
niaior,nuncrcperitur minor eadem circumfcripta , qL>bd 
cum ficu nequear, impollibile eciam eft magnitudinem Y 
maiorem eae magnicudi ne imagmis AJiCD . Sic ergo mir 
nor, fi eciam fieri poceft, & defc<aus ipfius Y fupra ABCD 
fic ZJnfcribicur imagini figura ex redangulis aequealcis, vt 
nempc deficiac ab imagine defeitu minori Z; fic enim ipfa 
mfcripca, quiEfic AB, IB, KF, DGeric magnicudine pro- 
pmquiormiagini ABCD, quamY, ideoquc Y mrnorerit 
dicld infcripca figura . Deinde, quoniam, (i ponantur mo- 
tus iequabiles, quorum imagines rcdangula infcripta HB, 
lE, KF, DG, qucTque inrer fe, & propoficis imaginibus finc 
homogenea?; velocicaces,quibuselficerencur didimocus, 
cffenc AB, lE, Kp, DG, mmima? fcilicet imaginum ABEH 
HEFl, IFGK. KGCD, & ideo fpacia, qua? percurrerencur 
temporibusHA,Hr,IK,KDimaginibus iJlis, maiora ef- huius 
fencquam qua^ ijfdemcemporibus tranfigerentur luxta^ 
imaginesprasdia:is redangula circumfcripra, hinc fit vt 
fpatium AB ad DE, feu mignitudo Y ad imaginc HPGN 
habeatmaioremracionem, quammfcripta figuraad ean- 
dem imaginem HPGMi qaare Y, qu^e minor erat infcripta 
figura,mod6 relulcat maior, non ergo Y minor c(Te potcft 
imagine AhCD,fed neque maior vt oftendimus,ergo fpa- 
tium AB ad DE eric, vc imago ABCD ad imagincm 
PHNG.Quod&c. 

3. &4. Si vero imagines acuminacae finr , aut demum 
qua?cumque,eodem prorsus modo, quo prima propoficio- 
ne,oftcndemushocetiampropofitum, crgo patei omnc 
intentum . 
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Scholium . 

Cum prorsis gsometrie} ojltnderimus fuperiores duas pr^ 
fofinones^vtiUjfimumeftobferuare , quomodo liceat vti tem' 
foris injlantibus^ non vt pun6fis prorsus geometricts ,/ *d vt 
quantttatibus dicam mtnoribus quibufeunque datis . Hinc 
€ritur indtuijibilium methodus^ qua intelligentiam ajfert 
faciliorem^ac fi rigorigeometrico penitus infifieremuSy quam^ 
qnam c£ tamen dtffictltores Ceometras mihi magis decerc^ 
^videantur. 

PROP. IIL THEOR. Iir. 

T.r^.i,r/^:i. O Patia, quse curruntur iuxta quaslibet homogeneas ve^ 
i3 locitatum imagines, ne^luntur ex rationibus tempo- 
rum, ac a?quatricum . 

Velocitates a^quatrices duorum motuum,quorum ima- 
gines velocitatum fint ABCD , EFH I ponantur AG, EL . 
I)icofpatia,feu ipfasimagincscomponi ex ratione tem- 
porum AD ad EI; & ex ea a^quatricum AE ad EL . Nani 
fimotus, quieftiuxtaimaginem ABCDperfeueret velo- 
citate AG, effet quidem «quabilis , idemque fparium illa 

Z)#/.^.^a:.i. ve]ocitate,&tempore ADpcrcurreretur, ac fecundiim^ 
imagmem ABCD ; Iraque exiftente reftangulo DE, quod 

^kuiu) ^*"^*^* ^^^^^ imago velocitatum illius motus aequabilis, foret idem 

irThums. a^quale imagini ABCD (nam imagincs ABCD, &DG 
homogenea? funt ) eodem modo imagorcftangulum VL 
sequalc efset imagini EFHI . Cumergodux imaginesre- 
<aaligu!a DE ,IL componancur ex rationibus temporum 
ADadEI,& ex ea a?quatricum AGad EL; ex ijfdem^ 
prorsiis rationibus etiam imagines propofitar praediftis re- 
dangulis a?quales nei^entur . Et ideo fpatia , quae propo- 
&iS imaginibus tranfigumuo quaErque ipfis proportionali^ 
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funt; componentur ex rationibus teaiporum, & ex rationi- 
bus asquatricum. 

Corollarium I. 

TJifjc patet Ji lineA^quA inimagwe^vclocitatumtewpus 
ixhihet^ aplicetur reStangulum dquale propofttx. tmagini i r- 
locitatum , forc vt latitudo eiufdem rectangnit , fit velacitas 
dquatrix propofitximaginis . 

CorolUriHm 11. 

Itemconftaty vlt tempora , 'vel xquatriccs velocitates fuc^ 
rint aqualesy rationem fpatiorum c(fe candcm^ qua aquatri^- 
cum^ vel quA temporum • 

L E M M A. 

Si qualibet ratiocompofitafit cx quotcumque rationibus^ 
harum qualthet neSletur ex pxopoftta , & ex reliquis contra^ 
rio fumptts rattonihus . Sit AadB compoftta ex rattonthus E 
ad f y G adH;& I ad K . Dico quamlihet tHarum puta G ad 
K confiare ex rationthus A ad Bydr cx rehquts rectproce fum^ 
ftts F ad ladK .VtEad Fytta fit AadC.&vtDadS 
fic l ad KiCrit CadD^vtC adH; ideoq; C ad hoc efi G ad 
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H ndtctuY cx C ad A^fcu F adG^& ex rationibus A ad Bp 
B ad Dffiuc Kadl. ^uod &c. 
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PROP. IV. THEOR.IV. 

TEmpora,quibus abfoluuntur duo motus componun- 
turexracione fpatiorum, &ex reciproca a^quatri- 
cum. Cum enim fpatia componacur ex racione temporum, 
& ex ea vclociratum a?qaacricum, feqaicur per prjedidlum 
Lemma,qu6d cempora nediaatur ex raciombus Ipatiorum, 
& rcciproca a:quacricum, 

CorolUrmm. 

MAmfcdum efi fpdUa^vel Aqmtrices velocitdtes.fi fint 
Aquales^ejfe temporx in reliqtia, ratione rcciprocaxquittri» 
cum, vcl fpatiorum mn rectproca . 

PROP.V. THEOR. V. 

/1 l Quatrices velocitates componuntur ex rationibus 
JfHj fpatiorum, &reciproca temporum. 

Cum fpitia componancur ex rationibus temporum , & 
velocicatum ajquarricum, manifeftum eft ex eodem Lem- 
mate, velocitates ipfas nedi cx rationibusipaciorum,& 
reciproca temporum . 

CorolUrium . 

BeJucitury aquatrices velocitates effe vt tempora reciproce 
fumpta^ vel vt fpatia^fi altcra rattofucnt dqualitatts. 

D E F. VIL 

T4;.i.F/f.x. C I m gencfibushomogeneis AECGFK exiftentc AB 
ij adBCficucGIadiAr,habeacAEadBDeandcm ra- 
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tionem, ac GF ad IH , motus, qui fiunt luxta illas genefes, 
vocentur inter fe fimilcs, & ipfa? genefcs diccntur fimilium 
motuum;quod vero attinet ad recftas AB,BD,GF,IH apel- 
labimus applicatas ad homologa punda A,B,G, I propor- 
tionales. 

PROP. VI. THEOR. VI. 

SI «n imaginibus temporum homogeneis , applicar^ v- 
nius fuerint ad homologa pun^^ta, proportionalcs ap- 
plicatis alterius imaginis, motus, quorum funt ipfae imagi- 
nes, fimiles erunt. 

Imaginestemporumfint &MLABC, &ONGIK, qux Tab.i.fig.i^ 
fint homogenca?,& cum GI ad IK fit vt AB ad BC, habeat 
quoque ALadBMeandcmrationem,ac GNaJ iO.Di- 
co,motus, quorum funt illaf imagines rcmporum intcr fe fi- 
miles effe. 

Sintapud ipfasimagines eorundcm motuum genefes, 
fcihcet H AC, FGK inteife homogenea? . Exiftenre AL ad 
BM, vtGNad IO,eritconuertendo BMad ALvt lOad 
G^J ifcd vt BM ad AL ita ob gencfim E A ad DB,& vt lO DefiiMius. 
ad GN,fic FG ad HI. ergo E A ad DB eft vt FG ad HI,crat 
awtem vt ABad BCitacriam Glad l ,ergo motus funt Def.i.hmHs^ 
fimiles, & ipfas imagines fimihum motuum. 

PROR VII. THEOR. VII. 

SI in imaginibus velocitatum vnius,applicatc fucrint cx 
pundis homologe fumptis proportionales applicatis 
altcrius imaginis, motus iuxra ipfas imagineserunt fimi- 
lcsjideoque ipfa? jmagincs fimilium motuum. 

Vclocitatum imagines fint ABCD, NPRT, fitque AB 
ad EF in eadem rarione,in qua NP ad TR; Dico cxiftenti- 
bus ctiam BF ad FC, vt PQ ad QR cire propofitas imagi- 
ncs fimilmramotuum. Inreiligancur corundem mocuuna 
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gencfcsGHKL,YZ43. & fit pariter HI ad IK, vt fcgmen- 
lum ABFE ad EFCD Sit fimiliter Z >jf ad »ti 4 vt feg- 
mcntum NPQV ad VQgT, dudifque applicatis IM, QV, 
maniteftumeft,vt vclocitas AB vTqualis cft vclocitati GH, 
fic EF a?qualcm fore ipfi IMj nam quia fpatium tranladtu 
iuxta imaginem ABFEad fpatium tranfaiium imagme 
ff.i. huius, EFCD eft vt illa ad hanc imaginem, nempc vt HI ad IK, 
erit mobilc inftanti F in pundo I, & ideo inibi crit veloci- 
tas eadcm, quam habet mobile inftanti F, fcilicet a:quales 
crunt EF, IM . Eodcm modo crunt a^quales QV, ♦{<• 2, & 
funt etiam ^cquales NP, Y"Z, ergo ficut le habct AB ad EF, 
ita crit GH ad MI, & vt eft NP ad VQjta erit YZ ad 2 if^ 
Prajrcrea concipiaturfiguraOPRSXOfimilisipfi ABCD, 
fcilicet fic CB ad PR vt AB ad OP, vel f cum fint BF ad 
FCitaPQ ad QR , vt EF ad homologam XQ, eritfeg- 
mcntum ABFEad fibi fimile fegmentum OPQX in dupli- 
cata ratione laterum homologorum EF ad XQ, & itcm in 
eade duplicata ratione erunt interfe fimilia fegmcta EFCD 
adXQRS,fedcumetiamOPQXfegmentum ad NPQV, 
& XQRS ad fcgmentum VQRT fint in eadem ratione 
eiufdem QX ad QV, eric ex icquah fegmentum ABFE ad 
fcgmencum NPQV, vc fcgmentum EFCD ad VQRT, & 
permutando,fegmentum ABFE ad fegmentum EFCD ha- 
bebit eandemrationem,acfegmencum NPQV ad VQRT 
fcilicet erit HI ad IK vc Z ad 4i ob idque conftat ge- 
nefium applicatas vniuspropornonaleseffc applicatis al- 
terius, qiiarc fimilcs motus crunt, qui fiunc iuxta imagincs 
vclocjtatum propofitas, 

PROP. VIIL THEOR. VIII. 

SPatia, quas curruntur fimilibus motibus /unt in ratione 
compofita temporum,& homologarum velocitatum 9 
iiitcrquas funt cxcrema^^aut prima:, 

Ima- 
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. Imagmcsvelocitatumfimilium motuum fint BCDt x ^"^.i. .j. 
QMWi& iuxta eas pcrcurrantur fpatiaA^F.Dico iftacom- 
poni cx rationibus temporumBEadGl>& cx ca vcloci- 
tatcm extremarum ED ad IK. Fiat vt BE ad GI, ita BC 
ad GH,intclligatuiqueGHLI figura fimilis ipfi BDE.Quo- ^^/^,^ 
niam fpatium A ad F, hoc eft imago BCDE ad imagincm 
pMKI comppnitur cx ratione imaginis BCDE adfigu- 
ram fibi fimilem GHLl , & cx ratipne huius ad imaginenj 
GMKI: prior ratio cft duplicata homoIogorumlaterUm-. 
BE ad Gl, fcu eft compofita cx BE ad GI , & ex hurc fimi- 
li ratione ED ad IL, & ratio altera, imaginis fcilicet GHLI 
ad imaginem GMKI eft, vt LI ad IK ; ergo cx a^qua.li ima- 
go BCDE ad imagincm GMKJ, hoc eft fpatium A ad fpa- 
num F, componctur cx rationc temporum BE ad GJ,& ex 
rationibus ED ad LL & IL ad IK, (cilicct nedetur ex ra- 
(ione BE ad GI, & ED ad IK, qu^ poftrema cum fit ratio 
velocitatum extremarum ED ad IK; conftat, quod propo- 
fuimns,fpatiafimjliumnciotuumcomponi exratione tem- 
porum, & ex ratione homologarum velocitatum, hoc efl: 
extremarum • 

Corollarium • 

Si temforafuermf dqudia^fimilium motuum fpatia erut 
vt extrema, vel fur^ma velocttAteSj & contra , / tfla ^quales 
fintyerHtJSfpattAzttempora 

CorolUrium 11 . 

Cum fpatia fimilium motuumneEiantur ex ratione tem^ 
px>rum & velocitatum fummarum^feu eanm , qua, sut 
ad inftantior fimiliter Jumpta in reifisBE, GI^conHat e^ 
lem infra ,cor. ^*pr, 3 . hHius tcmpora i omponi ex rattoni^ 
tus fpatiorum fimtlium motuum^ & ex reciproca di^arum 

C w-' 
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vetcchatum» Ex eadem ratione patet tjfevelecitatet futn^ 
maStvelhomoUgasvti dtximns inratione comfojita dtCt^ 
fum fpatiorumi & i^ferttm temporttm. 

CorolUrium 111. 

J^areft attera de duvbus comfonentibns aquaHs fuerit^ 
reliqua tantum computanda erit • 

Scholitm •* 

Hinc emergit omnis fere\do5frina grauium cum defcendut 
frorfus liberay autfuper planis inclinatis ad hori^^ntenu^ ; 
?9ec accidit veritates iam patefa^as huc rurfus le6ioris tadio 
afferre^ fed libcat potiuSy rationem metiendarum imaginum f 
quamuis longttudine immenfarum^nojlra mthodo exponere • 

D E E VIII. 

Slnt intcr binas parallelas AB, GH, et IK, PQ phnae fi-' 
gurse ABHG, IKQP,& in altera earum dufta altitudi- 
ne R V, fint inter fe ipfce figura? talis natura: , vt cum fic 
GABH ad fegmentum EABF faftum per aequidiftantem 
jpfi GH ficuc VR ad RT, verificetur femper ( duda jrqui- 
diftanti NTO ipfi PQ ; efle GH ad EF vt reciproce NO ad 
PQ. cunc huiufmodi figuras vocabimus inter fc auucrfas, 

Corollarium . 

Sequitur ex vi nunc allata degln. tlineam IK tunc ejfein- 
finitam^ cum AB fuerit punBum^ dr ideo fmul conjlat fgu* 
ram IP<^ tmmenfam ejfe longitudtne versus K aut /, aut 
vtrinque , Ji nempe producerentur nunquam cotturx Itnea 

PROR 
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PROP. IX. THEOR. IX. 

REdanguIum fub altitudine, & bafi vnius auucrfarunci 
ad ipfam auuerfam figuram, candem habct ratione, 
ac aitcra auuerfa figura ad rcdangulumcx bafi in altitudi- r^^.'//.r. 
nem eiufdcm huius figura:. 

Sint auucrfse figurse ACB,GFDEG. Dico rcaangu- 
lum DF in DE ad figuram GFDEG, eandem habere ratjo- 
ncm ac figura ACB A ad rcdangulum AB in BC. Sint pri- 
nium ABC, FDE anguh* rcc^i, & dufta qualibct HI paral- „ - , > 
lela BC, fit BAC ad HIA vt DFad KF,critob naturam ^'^* ^'^' * 
auucrfarum KL ad DE vt BC ad HI; itaquc fi ponatur cflc 
quidam motus ab F in D iuxta imaginem velocitatu BAC> 
crit GFDEG imago tcmporisciufdcm motus; nam imago 
B AC ad imaginem Hl A cft vt fpatium DF ad fpatium FK 
& velocitas BC ad vclocitate HI vt reciproce KL ad DE* 
Sit ctiam alius motus, (ed a?quabilis,cuius imago velocita* 
tum sequaiis fit,& homogcnea ipfi BAC,redanguIum ne- 
pe AB in BM, & ideo fi fiat BM ad BC ficut DE ad DN , 
concipiaturque reftangulum FD in DN,erit hoc imago Btf^iMi»^ 
remporis difti motus «quabilis, homogenca, & sequalis 
imagini GFDEG; nam tcpora , fcilicet imagines GFDEG, pr^j.huiuK 
FDinDNrc<aangulum componuntur cx rationibus fpa*^M.^«w, 
tiorum, hoc eft imaginum velocitatum interfe aequalium, 
ABm, ACB, & rcciproca a?quatricum paritcr asqualiura 
BM,BM. Cum igitur re(5langulum FDin DNa?qualefit Or./r.j,j&iii 
imagini , fcu figurae GFDEG, habebit eadem figura- '«^» 
GFDEG ad reciangulum FD inDE eandem rarionem, 
quamDNadDEjhoc cftquamBCad BM, feuquamrc- 
iiangulum AB in BC ad redangulum AB in Bm, aut ad ei 
a^qualcm figuram ABC; &conuertendo, manifeftum cft 
quod propofuimus, nemperedangulum FDin DEadfi- 
guram GFDEG habcre candem ratione, ac figura ACB A 

C z ad 
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ad rcftangulum AB in BC quod erat dcmonftrandutn 

primo loco. 

2. Si vero propofitas figurae fint qusecunque auuerfe 
r/i^.2.F;^.8. DAE,QPLMQpoterunt haereuocari adquafdam ahas 
FKG. R SZX, quae fint inter eafdem parallelas, qucis com- 
prehendunturpropofiraffigurae, adco vt exiftcntibus re- 
&\s angulis KFG, RXZ fint ipfae bina? figurae ab ijfdem pa* 
rallelis interceptae »ntcr feaequaliter analogae hoceft du* 
€tisa?quidiftantibus,vt vifumfuerit IHBC, VTNO, finc 
fcmpcr intcricdae lineae IH, BC, & VT, NO sequales ; hoc 
modo non tantum liquet figuras FKG, DAE,nec noTi^ 
RSZX, PQML a^qualcs inter fe effe, verum ctiam FKG ad 
IKH cffe in eadem ratione, in qua QPLMQ ad QPNOQ^ 

Suamobrem ex prima parte,redangulum ZXinRM ad 
guramSRXZS,hoceftrcftanguIum LM in altitudinem 
figura?QPLMCl.adhancipfam figuram habebic eandem 
rationem, quam figura FKGad redangulum KFin FG, 
vel quam figura DAE ad redangulum DE in altitudinem 
eiufdemhuiusfiguraeDAE; quo circa conftat omne pro- 
pofitum • 

^orollarium • 

Patetinprima parte repertum effe reBangulum TD in^ 
Cor,fr,\%. j)N dfjuale figurxGFDEGylich h£C immenf^ longttudtnis 
^HiHs. versus <7, & oh td manifcftum efty quod quamttis altqua^ 

fgura fit (ine fine longa^ non tdeofempcr magnitudtnem ha-^ 
tet tnfinitam.Et fimul tlludconfiat^vbtvna auuerfarum, fct& 
ibt tmagovclocttatumyaut temports fit magnitudtne termi» 
nata^cttam altcra auucrfarumy vcl tmagtnum ertt hutuf" 
modt&c. 
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INqiiouisparallelogrammoBDfint deinceps diagona-^^^ ^ ^.^^^ 
ks AGC, AHC, AlC, ALCaliarque numero infinir|^, 
ita vt afta quarlibet reda EF parallelaBA fecas ipfas dia- 
gonales in pun^is G, L, H, l,fit fempcr DA ad AF,vt CD» 
autEFadFG;quadratumexDA ad quadratum AF YC 
EFad FH; cubus ex DAadcubuipex AFvtEFadFI; 
quadroquadratum ex DA ad quadroquadratum ex AF 
vt EF ad FL; & fic continuo procedendo pcr infinitas ex 
ordinc poteftates rStephanus de Angelis Author fubtilis, 
ac ccleberrimus,libro fuo infin. parabolarum vocat trian- 
gulumredilineum ABCparabolam primam, BAHC fc^ 
cundam;tertiam BAIC, quartam BALC, & ita in infini- 
tumiHisdefinitisdocetex Cauallcrio paralklogrammum 
BDadquancunquedidarumparaboIarum fibi tnfcripta- 
rum effe vt numcrus, velexponensparabola? vnitateau* 
dlus ad ipfum exponentem, fiue numerum parabol? , qua- 
readprimamhabebitipfum parailelogrammum eandem 
rationem,ac 2 ad i;ad fecundam vt 3 ad 2;ad tertiam vc 
^adj, &ita deinceps de rcliquis; itaqneper conuerfio- 
nem rationis habebit ipfum paraIIelogramn>um ad excet 
fum illius fupra quancunque parabolarum didtarum, fcili- 
cct ad trilineum primum AGCD candem rationem, quam 
2 ad i^adfecundumquamj ad i, & fic dcinceps quam 
numerus trilinei vni^atc audusadipum vnitatem . Sed 
eft etiam admonendum verticcmdidarum parabolarum 
efle punftum A, & per confequens AB diamctrum, & BC 
ordmatim aplicatam, fcu bafim . 
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PROP. XL THEOR. XI. 

Ilfdem adhuc manentibus,ideni de Angclis monftrat eo- 
dem illo traclacu pr.3 . fi quaecunque ex didis parabo- 
lis kikn fit qualibet redla parallela bafi BCeflc parabolam 
ad rcfedam porrionem verfus vcrticem , vt poteftas bafis, 
cuius exponens eft numerusparabolse vnicate audius ad 
fimilem poteftatem ex bafirefe^ta! porcion s; itaque iru 
prima parabola eft vc quadracum ad quadracum, in fecun- 
davtcubusadcubuin,&ficdecaeteris. Similiter fifcce- 
turquodlibetexinfinitiscrilineislineaGFbafi CD paraN 
lela, erit trilineum ad fuperius fui fegmentum vc poceftas 
cx D A, cuius exponens eft numcrus crilinei vnicate auiias 
adfimilem poceftatcm ex AF.quare trilineum primum-i 
CAD ad GAF eritvt quadracum ex D A ad quadratum 
cxFA,fecundumCHADad fcgmencum HAF vt cubus 
ad cubum, & ica in c^eceris eodem ordine. 

PROP. Xll. THEOR. XII. 

r^*. S'fi£.r. Q ACD angulus rc£tusy8c linea FE calis natur^p, 

O vc dedu<ais ad libicum redis AF,BE parallelisipfi 
CD,poteftas ex CA ad fimilem poceftaccm ex CB fic reci- 
proce vc alia quasdam poreftas ex BE ad fimilem huic po- 
teftacemex AF;patetreclasCA,CDnondum iungi cum 
EF.quamuisinimmenfum vna producerencur . Ab hoc 
propnetatc VVallifius & Ferraacius fubcjIiflTimi auchores 
vocauerunt curuam FE nouam hyperbolam,& cius af- 
fymprocos AC,CD. Omnes huiufmodi hyperboIa?,qua2 
infinicae numero func, lerminantur ad vnam parcem ma- 
gnicudme, cum hypcrbola comunis, feu Apolloniaca fic in 
vcranque parcem magnicudine infinica . Quod ergo exi- 
mium efl;, oftendcrunc ipfi auchorcs rcdtangulum FA irL* 

AC 



/ 
6 
c 
ti 
a 

§ 

c 

ic 
C 
iU 

D 
P 

nl 



1 



VI 

m 
hi 

<a 

ta 
yi 
ci 
m 

a 

n( 
m 
tii 

P 



Liher I. 23 
ACadfpatiumhyperbolicum qua finitum cft, licct fine 
finc longum, eandcm haberc rationcm, quam differentia 
cxponcntiura poteftatum hyperbolsc ad exponentem po» 
!0- teftatis minoris . Quare fi inhypcrbola fic vc cubus CB 

)0- cubum CA ita quadratum AF ad quadratum BE, eric 

im pra^diaum rcftangulum CA in AFdimidium Spatij fine 

fis. fine produai A & FA; at fi quadratum CB ad quadratum 

ad fic vt rc<aa AF ad reaam BE, reitangulum ipfum C A 

:xu AF ^quale crit fpatio A & FA,qu6d fi potcftas C A vcl 

m- f^B non luerit altior poteftatc cx BE, vel AF, tunc ipfum 

:c- '^^^d fpatium, infinitum quoquc crit magnitudinc , ctcnim 

aN nullus cxceffus cxponentis prxdidap poteftatis cx C A fu- 

:as P**^ exponentem poteftatis BE, habet ad numerum cxpo- 

nentispotcftatis BE rationcminfinitam. 
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DEMONSTRATIO. 



C Vpradidum propofitum habctur incommcrcio cpi- 
■■■■■ i3 ftolico loannis Vallifij Epiftola quarta,quem libellum 
^^^^T vna cum alijs doiliflimis fuis operibus Vincentius Viuia- 
nus ingcns a?ui noftri Geometra, anccquam fumma cum^ 
humanitatcmififfetjCidemipfi quadraturam vnius cx di, 
)(i <^iis hypcrbolis cx noftris principijs dedu(5lam, ac excogi- 

:i- tatam, indicauimus. Cum vero poftea nobis cueniffec 

0- vniuerfaliorem ad alias hyperbolas (^femper communi ex- 
ini cepta ) accomodatam reperijffe,huc debemus afferre, pri- 
)C vnum vt quendam fru€tmn fcienrise huius; deinde cum di- 
PS ' (florum authorum ipfam propoficionis dcmonftrationem 
^f. non habuerimus, & demum quia ipfarum hyperbolarum 
X menfura, ac quadratura in aquarum rationibus crunt po- 

1- tiffimum ex vfu . Sit igitur BC vna ex infinitis hypcrbolis, 

in quarum aflymproti AE, EL; Sint ctiam qua?cunque apli- ^"^•^^'^1 

i. cataeAB, DC alsymproto EL sequidiftanres, & habeat 

' PEadEA candemrationcmv.g.quam cubus cx ABad 

cu- 
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r^/^.jA^. cubum DC. Patet fi proponcretur illi ^luuerfa figura^ 
Def i.hmus, FGK, effctque AE ad DE vt figura GFK ad figuram IHK 
cflfe etiam FG ad IH vt DCad AB,eftautemcubus cx 
DC ad cubuin ex AB vr AE ad EDjergo ctiamfigura^ 
FGKadIHK(funtenimFG,IH parallel? ) habebit ean* 
dcm rationem, ac cubus ex FG ad cubum ex IH: Iraquo 
, . GFK erit comunis parabola, hoc eft quadratica, feu fecQ- 
/r. 10,^«/«/. ^.^^^^ jnfinitarum parabolarum, & ob id eadem GFK 
\ u ' parabola ad reaangulum GF in FK erit vt 2 ad 3, in qua 
^r.^^hmus, j;^^.^^^ {^^bebit quoque reaangulum BA in AH ad fpa- 
tSum infinitc longum &BM, et erit vt 2 ad i ; (cihcet vt ex- 
ccflfus exponcntis maions potcftatis, qua? cubica eft,fuper 
ilumerumcxponentis,quihoccafu eft rantum v.iicas ra- 
dicis,eft adhunc ipfum exponenrem, feu vnitatcm hnCc^ 
indicantem, quod concordatcum propofita diCtorum^ 
authorum. • 

Exemplumaliud. 

L 

in eadsmfi' It ctiam cubus cx DE ad cubum cx AE, ficut quadra- 
znra. quadratum AB ad qu*adroquadratuin DC, & rur-» 

{us propofita GKF aucria huius hyperbolas : patct fi fit AE 
ad DE vt figura GFK ad figuram IKH, eflfc etiam FG ad 
Def,%.htiias, 1« vt DC ad AB; cumque fit cubus ex AEad cubum cj^ 
I5E ficut quadroquadratum cx DC ad quadroquadratu 
cx AB,crit etiam quadroquadratum cxFG ad quadror 
quadratumcxIH,vtcubusex AE ad cubum ex DE; fi 
igirur intelhgatur quaedam ratio ^qux fit fubduodecupla 
ram ratioms quadroquadratorum quamhuic fimihs cu- 
borum praediaorum , erit porro FG ad IH triphcata, & 
AE ad ED quadruplicata ciufdcm dida? fubduQdecupla?i 
quaraobrcmetiamratiofiguraeGFKad figuralHK, qua? 
ciTe debet vt AE ad ED, erit quadruplicata eiufdem fub- 
iluodeciiplie : & idcQ fi ponamus I'JK ad KI in rarionjp 

ciuf- 
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ejufdem fubduodecupl^, erit figura GFK illius naturse, vt 10.^»^^ 
jif femper cubus ex FK ad cubum cx KI ficut GF ad IH,& 
noc modo eadem illa figura erit trilineum tertium, feu cu- 
bicum,ex quo ergo fequitur,GFK ad HIK fit in eadem ra- 
tione, in qua quadroquadratum ex FK ad quadroqua- 
dratum cx KJ, hoc eft fit vt AE ad ED; fequiturquc etiara ^ , . 
obhoc figuram GFK fubquadruplam efTe circumfcripti 
recaanguJi GF in FKicft autem vt trilineum GFK ad recJla- 
gulum GF in FK circumfcriptum, fic redangulum ABME 
ad auucrfam eidem trilmeofiguram AB &EA,ergo rc- 
<aangulum ABME fubquadruplum erit ciufdem figur^B 
AB & EA longitudinis infinit^, quareipfumre(5tangulum 
erit fubtriplum portionis & BM & longitudinis pariter im- 
inenf^ . Cum ita fit, conftat exemplo hoc quoque,eandc 
illam rationem cffc cxceflum maiorisexponentis fupra^ 
minorcmexponentemad hocipfum, di^larum potcftatu 
hyperbolse . 

PROP. XIIL THEOR. XIII. 

SVperior demonftrario cffeaa fuiflet ampliflima, fi pr?- 
ponere voluiflemusquadratura vt datam omnis»ge» 
neris parabolarum, & crilincorum, verum cum ifta pars no 
fitplencrradita, vt viderecftquintolibro infinitarum pa- 
rabolarum eiufdcm dc Angelis, fatius idcoduximusqua- 
draturam hyperbolarum a VValifio, & Fermario acutiffi- 
mis illis viris propofiram omnino vcram admittcre,vt indc 
eam parabolarum & trilmeorumvniucrfalcm,quam adhuc 
ab alijs non habemus, facillime , compcndiosequc depro- 
meremus. Hanc igitur ita proponimus vt fubindeoften- 
damus. 

Si fimiles poteftatcs applicatarum fucrint in eadem' ra* 
tioncac funt interfe potcftatcs quaedam alia?, & ciufdem 
gradus diamctrorum ab ipfis apphcatis abfciflarura vlque 

D ad 
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ad vcrticcm parabolarum, vel trilineorum; crlt rciSangu» 
lum ad parabolam fibi infcriptam vt aggrcgatum expone- 
tium vtriufquc poteftatis ad exponentem altioris ipfarum 
poteftatum parabol^e; & ad trilineumvt aggregatum cx- 
poncniium poteftatum trilinci ad cxponenteminferioris 
poteftatis eiufdemmct trilinci . Sic cnim in expofita figu- 
ra pra?di<5la, fi eflct quadratum Cx FGad quadratum cx 
IH, ficut cubus cx FK ad cubum cx IH, elTct redlangulum 
GF in FK ad ffguram GFK ( quse tunc foret trilineum y vt 
5 ad 2; nam vbi poteftas ablciffarum maior eft illa applica, 
tarumcft fcmpcr GF trilincum.Similt modo, fi fit vt qua* 
dratum cx FX ad quadratum ex KI ita ciibocubus ex FG 
adcubocubumexIH;hoccftfifitcubu$ cxFG ad cubu 
Cx IH, vt linea FK ad KI { tolluntur enim vtrinque ex fimi* 
lib is fimiles rationes ; crit figura GFK parabola, ad quam 
fibi circumfcriptum refbangulum eandcm habebit rationc, 
quam 4 ad 3, & fic dicendumcrit de omnibusalijs para* 
bolisatquc trilineis* 

DEMONSTRATIO. 

VErum vt pi*opofitum oftendamus, cfto quc^libet tx 
parabolis GFK , nimirum quadratocubus cx FG ad 
quadrarocubum ex IH habeat eandem rationem , quam-» 
cubusex FK ad cubumcx IK. Demonftro, redlangulum 
GF in FK haberc candem rationcm ad parabolam GFK ^ 
quamaggrcgatumcxponcntium &admaiorcm cxponcn- 
tem 5. Primum,quam rationcm habet redlangulum GF m 
FK ad parabolam GFK, candcm habebit redangulum HI 
inlKad parabolam HIK(hoc enim demonftrabimusin- 
fra^ permutandoquc , crir redangulum GFinFKadrc- 
ftangulum HI in IK,vt parabola GFK ad parabolam HIK; 
componuntur vero illa reftangula ex rationibus GF ad 
IH> & FK ad IK, crgo ctiam parabola ad parabolam com- 

po- 
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^g^* ponctur cx ijfdem rationibus; & quoniam dudis inuicem 

^^^' cxponentibus polTunt confiderari quindccim rationes in- 

'""^ ^ finiiles, ex quibus conftet tara ratio didorum cubo- 

^^" ^""^» quam huic limilis alcera quadracocuborum , & tunc 

^ris GF ad IH cnt triplicata, et FK ad quintuplicata eiufdc 

S^- fubquindecuplsc rationis , qua? fit A ad Bi ergo fimul ad- 

d^^isijfdemrationibus,quintupIicatafcilicet, & triplicata 
tuin Cxiliet ratio odupljcata ipfius A ad B ; proptereaque pa- 

j vt / rabola GFK ad'H lK,feu h confideremus figuram & BAEL 
ica, auuerfam parabolas GFK , ita vt AE ad EDfit vtpara- 

[ua^ bolaGFKad parabolfiHlK; AE ad EDcrirpariter oClu.^'/*-*-*^''''- 

FG plicata eiuldcm A ad B; & cum fit ob naturam auucrfaru 

ibu FG ad HI vt DC ad AB; erit DC ad AB triplicata ciufde 

mi- rationis A ad B, qnare vtcubus AEadcubum DE, ita-i 

tam ^ quadraiocubocubus DC ad quadratocubocubum cx 
nc, AB: rcdangulum igitur ABME ad fpatium hyperbolicum 

tra* infinice longum & BM & erit vt qumque ad tna,& ad vni* 

uerfum fpat/um & BAE& vt 5 ad 8, in qua nempc ratio- ^^^' ^^*^^' 
ncdebct eife parabola GFATadrcdtangulum GF in FK. 

Quod&C, ^r.^MiHs. 
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..^ Conjlat fi fucrit ratio AddBeo fubmultiplicata rationis 

um i appltcatarum^ quoties tft numerus txponentis poteftatts ab* 

•K ^ • . fctjfarum etufdem paraboU^ effe tp/am parabolam ad fuipor^ 
gn. tionem tn tam multtplicata rattone AadB^ac eft numerns 

p ^?&regatt exponenttum amharum poteftatum parabola , Nam 

HJ cum eft^et quadratocubus ex FG ad quadratocubum ex IH .fi^ 

tn. cut cubus ex FK ad cubum ex IK, propofita tnfuper ejfet A ad 

rc- 1 lubquindecupla alterius dt6larum fimtlium rattonum ex 

IK; • foteftattbus paxaboUy oftenfum fuit rattonem Aad B fttbtri^ 
ad pltcatam tpfius GF ad IH, & [ubqutntupltcatam alterius FK 

im» ^dKI^dr tandem oftendtmus parabpUm GFK ad porttonem 

D 2 etus 
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eius HIK ej?e in oltuplkata ratione eiufdem AadH iquoi 
idem omnino dtceretur fifigura GFK triltneum ejfit . Ratio 
dutemAad B dicetur impofierum logarithmica fotefiatum 
faraboUf feu triltneiy aut hyperboU . 

ASSVMPTVM. 

REIiquum cft vt oftendamus , parabo^am GFK ad 
portionemHIKcflfc vcreiiangulumGF ad redan- 
pulum HI m IK , fcilrcet effe m racione compofita bafium, 
&altitudinum parabolarum, quod nempe fic oftendetur» 
Sit vt fupra FGK parabola, ciufque portio IHK ; exiftcnti* 
bus vero applicaris FG, IH, fiat EG ad lE vt Fiv ad KI,fit- 
rai.i.Tig.z. bafis,ct K vertex paraboIglEK fimilisipfiGFKrpa. 

tet proprcirfimilitudinem figurarum,efre parabolam GFiC 
ad parabolam lEK in eadem duplicata ratione FG ad lE, 
in qua nempe eft re<ftangulum GF in FK ad fibi fimile re- 
dangulum EI in IK, ob idquercdtangulum GFin FK ad 
redlangulum EI inIK,cum fiijt inrerfe vt parabola ^'iFK ad 
parabolam EIK^hajc vero parabola ad ipfam IHK habeac 
candem rationem,ac lE ad IH; feu ob eandem alricudinein 
IK vt redangulum EI in IK ad redlangulum HI in IK^ erit 
ex a^quah' parabola GFK ad parabolam HIK vc reilangu* 
lum GF in FK ad redangulum HI in IK , Quod &c^ 

PROR XIV. THEOR. XIV. 

TA»,tfy.s, ¥NqaacunquehjrperboIa(exceptafemper conica^cu» 
J. ius aflTymproti E A,EM,fi fit poteftas applicatarum DC 
ABaltiorpoteftateabfciffarum AE, ED^ficenim finira^ 
Ciit magnitudinefecundumcam afTymptoron, qux appli. 
caris parallela cft^fparium ipfum hyperbola? &BAE & 
ad fui portionem & CDE & habebit candcm rationem,ac 
rc^tangulura BAE ad rcaangulum CDE, feu ( affumpra 
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ntione logarlchmica A ad B poteftatum hyperbolx )qua 
poteftas ex A, cuius exponens cft differentia cxponentiu 
poreftatum hyperbolae ad fimilem poteftatem Cx B. 

DEMONSTRATIO. 

Vam rationcm habet redangulum B A E ad fpatium 
&BAE&, eandem habet redangulum CDE ad pr.ia./&wW. 
fpatium & CDE, & permutando erit reftangu- 
lum B A E ad CDE , ficut fpatium & B AE & ad fpatium-. 
& CDE & ; fi igitur in eadem propofira hyperbola fit po- 
teftas applicararum DC, AB quincuplicata jpfius A ad B, 
& AEad ED feptuplicata ficeiufdem; crit feptuplicata-. 
applicatarum ineademrationc, ac quinruplicaca abfcifla* 
rum;fcilicct quadraroquadratocubus exDCad fimilem 
poteftarem ex ABeric vt quadrarocubus cxAE ad qua- 
drarocubum ex DE, ericque fic maior poreftas applicata- 
rum, atque <ideo componerur redangulum EAB ad EDC 
ex fepruplicara ipfius A ad B.qualis eft AE ad ED,& (ub- 
quinruplicara eiufdera Aad B,quiEeft AB ad DC> nimi- 
rum erir reaingulum EABad EDCin duplicara tanrum 
rarione ipfius A ad B: quare fparium &BAE& ad id 
& CDE &, quse funr inrer fe, vr ipfa rediangula.erit vt po- 
teftas ex A,cuius exponens eft difFerentia exponentium & 
S poteftatum hyperbolx ad fimikm potcftacem cx B. 
Quod &c, 

PROP.XV. THEOR. XV. 

SI ab exponente poteftatis applicatarum hyperbol? dc- 
trahatur exponens minoris poteftatis abfci(rarum,po- 
teftas reliqui exponecis crit applicatarum auucrfa? figura?, 
inabfciflis veroadeft vtrobiqueeadem poteftas. Itaquc 
cum in fuperiori hyperbola rcfidui cxponeniis poreftas 

qu4c 
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quadratum eflfct.porro in eius auuerfa eflfet potcftas appU- 

catarum quadratica,& abfcinarum quadracocubica . 

DEMONSTRATIO. 

TA^.^jiz.s, Yl Sto rurfus hyperbola & BAE&,et ficut di^flum eft 
jJi AE ad ED lit in feptuplicata ratlone logarithmica» 
rationis A ad B, at DC ad AB in quimuplicata, videlicec 
quadratocubus ex AE ad quadratocubum ex DE eandem 
habeatrationem,acquadratoquadratocubus exDC ad 
fimilcm poteftatcmex AB; Dico in auuerfa figura potefta^ 
tem aplicatarum eire quadratum, cuius expones 2 eft dif- 
ferentiaexponcntiumpoteftatum hyperbola*; poreftatera 
vero abfciflarum eandem eflfe, abfciifarum eiufdem hyper- 
bola^.Sitvt fupra FK adKIvt hyperbola &BAE&ad 
i^huius &CDE&, hoceft,fit vtpoteftasex A, cuius exponens 
* cftdifferentiaexponentiumpoieftatum hyperbolae ad fi- 
milem poteftatem ex B, & idco FK ad KI crit duplicata ip* 
fius A ad B, fed DCad ABeiufdemilhus logarithmicoe 
quintuplicata;eftqueinhaceadcm ratione etiam GFad 
lH;ergo cumduplicata huius fit fimiiisquintuplicataeKp 
ad KI ( nam vtraque ratio continet decies A ad B ) pater, 
quadratum ex FG ad quadratum ex IH effc eam potefta- 
tcm,quam propofuimus euenire in applicatis auuer[a?,cum 
alias in abfcilfis fit vtrobique potcftas eadem, nempc qua- 
dratocubi. Quod&c. 

QorolUrium . 

Patet ex nototrilineoyvel paraholaTGK ejfe in autierfdy 
fctltcet tn hyperbola f^BAEdrC quA tunc eft femper magnttu^ 
dtnefinita iuxta afsymptoton BM^) potefiatem ^pplicataru^ 
eju£ pro exponente hahet fummam exponentium poteflatum 
parahcUf aut trtltnti\ nam cum efet tn trtltneo prAcedenti 

qua-^ 
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quddratum ex TG aJ quadratum ex IH vt efuadratocubus 
ex FK ad quadratocubum ex IK^fuit equidem m hyptrholcuj 
quadratequadratocubus ex DC ad quadratoquadratocuhum 
ex AB ficut quadratocubus ex AE ad ftmilem pote/latem ex 
DE yfctlicet inuariata potejiate abfctfarum in amhahus aU" 
^erfs, ^Hare ex potejlatthusnotis vnius auuerfarum fa^ 
'^i^ inotefcent poteftates alteriusy atque etiam illtus magnitU' 
do . mnc redeamus ad motus^ nouamque adhuc methodum^ 
quam hoc loco referttauimus, ajferamus . 

D E R IX^ 

SIc qua?dam Genefis ACBH, cuius imago temporis 
& DCB & ; item fit FCBK genefis alterius morus ab 
codem C in B; & acfla recfta OIGE ipfi AFCD parallela. , "^-m^^ 
ponantur CD, GE loco minimorum temporum, ita vt tc- 
pore CD, dum mobile ex C affeaum velocitate CA, 
currat minimum fpatiolumindicarum per C>cui eft scqua- 
lefpatiolum aliud indicarum perG,quodque tranfigirur 
rempoce GE velocirate GD ( nam vt effent illa fpaiia in- 
Cy G arqualia, cfFecaum fiiit vt velocitas AC ad GD can- 
dem reciproce rationemhaberet,ac tempus GEadCDt 
id quod patet Cx natura genefisACBH, & imaginis & 
DCB & ) et hic rurfus notatu digniflTimum eft nulli crrori 
obnoxium effe, quod a?quabiles inillis minimis fpatiolis 
intcllcxerimus motus, quamuispotius debcret videri, in 
jjfdem interuallis reperiri innumeras, ac inapquales veloci- 
tatcs, queisnempcefficerenturmotus ina?quabiles, quod 
genefes ina^quabiles fint . Curiftafcita habeant,hic non 
cftnobisdilpurandum,egoenimputo,non cx indiuifibili 
vclocitates alijs fuccedere, fed rcucra minutulum tcmpo- 
risconfidcraridebereantequammofus diucrfimode pro- 
cedat, nempeac fi velocitas, quae fucccdere deber priori^ 
non ita fit inpromptu,aut non ita ftatim mobilc afficiat ad 

oio- 
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motum fibi proportionatum. Sed linquamus hsec alijs dif- 
putanda: fatis nobis fir, methodum noltram, quoad noftnl 
eft, demonftrare . Ijs igitur vt fupra propofitis, concipia- 
tur adhuc tempore CD velocitate FC /patiu exigi quod- 
dam, item ahud tempore EG, velocitateque GI, & fic per 
omnesquafcunqueappIicatas:qu3eritur, quod fpatium-. 
vltimo cxatitum eifet,hoc eft quam rationem id habcret ad 
illud alterum fpatium.quod eodem tempore tranfigitur 
iuvta gencfim HACB, cuius imago temporis CD&B. 
Iftiduomotusmexcmploeffcntjfiin quodam planomo- 
ueretur formica, dum ipfum planum vna eius exrremitatc 
immobilixircumducereiur, Sic formica difficilius afccde- 
retprout ipfumplanummagisad horizontem erigcrcrur. 
lammotusextremitatisplani circumadta? habet gencfim 
ACBH, cuius temporis imago &DCB& , et altera genefis 
FCBK rribueretur motui formicae, nam vt diftu eft varius 
motus formica? pendet ex IationepIani,ide6 velocitatcs 
eiufdem( nam in plano immobili ponimus a?quabiluef fer- 
ri)durant ijfdem temporibus, quibus velocitaies prajcipuce 
genefis ACBH. Sit denique LIS4SR imago velocitatuin 
iuxta genefim ACBH, cuius temporis imago CD&B ; pa- 
Cctfifit MPadPSficutimagotcmporis CDEG ad ima- 
ginem&BGE&,foreLMadPQvt AC ad OG, & con- 
cepta etiam figura MNOTS inter parallelas LMN, RST 
ita vt fit femper MN ad PO ficut FC ad GI, nec non LM 
ad MN vt AC ad FC. ( funt enim inicio motuum in C,aut 
inftanti M,veIocitates genefium AC, CF,fciIicet LM,MN; 
&inG, hoc eftinftanti Pfunt velocitate«OC,GI; nimi- 
rum QP, PO ) vocetur proindc genefis FCBK fpuria, ac 
adftricta imaginitemporis &DCB&, cuius imago veloci- 
tatum MNTS paj:iter Ipuria, homogenca tamen ipfi legiti* 
mae LMSR. 
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PROP. XVI. THEOR. XVL 

Sl/Jnt duo motusiuxtagcncfeslcgitimam, &fpurlam, 
erunt mobilium exafta fpatia , vc imagines inceifc 
homogencaj vcIocitatum,Icgitima ad fpuriam • 

Efto gcnefis legitima ACBH, cuius imago tcmporis r^.i.F//^. 
&DCA&, & imago vclocitatum MLRS. Sit ctiamgcnc- 
fis altcra illi homogcnea , fed fpuria , & adftrida imagini 
temporis &DCB&, cuius imago velocitatum fpuria, prio- 
rique Iegitim«e homogenca NMST. Dico,fpatia iuxta has 
imagincs tranfa«aacflc vt ipfe imagines legitima LMSR 
ad Ipuriam NMST. Cum tcmporis momcntaM, P in- 
telliganturcx minimis tcmporibus , qua* proponi poffunc, 
intcrfe a?qualibus, &quibus a?quabilitcr pcrdurant vc» 
locitates, quas mobile fortitur inaducntu fuo inpun^ais 
C, G, cric vc velocicas FC ad vclocitarcm GI fic incerfc 
fparia, quasiftis vclocitatibus,temporibufqucillis aequa- ^^'^*^^'*^^* 
libus percurrerentur, in qua ratione eft etiam NM ad OP . 
Deinde momcnro M peragerentur fpatia proporrionalia 
velocitatibus FC, AC, feu rcclis NM, ML, momcnto 
autcm P fpatia proportionaha velocitatibus GI, GD, 
in qua rarionc cft ctiam OP ad PQ, & fic dcinceps 
proccdendo pcr fingula tcmporis MR momcnta,adeo 
vt, cum fpatium velocitatc FC cxaclum ad id veloci- 
tateCA, fitvc NM adML, fpatium vclocitatc IG ad id 
cxadum velocitatc GDfitvt<-)P ad PQ^& fint pra?tcrca 
primxintcrfc, hoccftfpatia vclocitarjbus FC, GI tran- 
fada , proportionalia tcrtijs , fpatijs videhcet tranfadis 
velocitatibus ML, PQ^crgo vt omnes primae ad omncs 
tcrtias quantitates , hoc eft omnia fpatia tranfada iuxta 
genefim FCBK ad omnia fpatia iuxia genefim ACB, ita 
crit fumma fccundarum ad ]omnes quartas , fciliccc ifta 
cric imago NMST ad iraaginem LMSR, Quod &c. 
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D E 

Motu Compofito. 

} Orum appellamus compofitum, vbi dum fcr- 
turmobilc,confideratur habere plurcs in-» 
diuerfas partes,veletiain candem partem 
conatus,exquibusoriatur tertiavis diftin- 
daabillis. Hunc librum, cum expleueri- 
mus, non pauca vna cum priori, diSta erunt de motu, erit* 
que ea methodus, qua fimul geometrica qusedam, difficil- 
lima fcitu fatis breuiter oftendcmus. Nam vibrariones 
pendulorum exigi temporibus; qux fint in fubduplicata^ 
ratione longitudinum corundem, plane tandem conftabic 
alias nobis difrcntientibus : aperiemus ctiam, qua artc in* 
teliigi queant anguli reftilinei curuilineis a?quales;ncc non 
exponemus parabolas quibufdam fpiralibus ^equales, vC 
eft vulgatafpirali Archimedcae,cum videlicct bafis para- 
bolse radio circuli fpiralcm continentis, & dimidium huius 
circumfcrentiae circuli altitudini eiufdem parabolajjasqua- 
lesfint» 

PROP. L THEOR. i: 



^ii^.i. O I in eadem re<5la linea currantur fpatia temporlbirs 
^ aequalibus,& fintmotusfimpIiccs,ac adcafdempar» 
tes tcndcntcs, eadem illa fpatia fimul motu compofito, ab 
todemquc mobili duabus illisgenefibus affedto, vnicoquc 
cx di<ais rcmporibus SBqualibus;Cxcurrcniur . 
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Liherll. 55 
Curratur LI luxta imaginem velocitatum HAEF,et 10 
iuxta aliam di£tx homogeneam B AED. Dico LO fum- 
mam didtorum fpatiorum Ll, lO exadum iri vnico tcm^ 
porc AE, fi nempe mobile feratur fecudum vtranquc ima- 
ginem . 

Per quodlibet pundum, feutemporls momentum M 
agaturrcaaGMCparallelaHB, velFD. Habcbit mobi- 
le momenio A, du fcilicet mouetur n^otu coropofito duas 
fimul velotitares AH,AB,ideft vnicam HB. Similiter mo- 
mento M habcbit GC, & moraento E ipfam FD . Itaquc 
crit HBDF imago velocitatum compofiti motus, qui fiet ^^f^i-prlniiu 
tesnpore AE iuxra imaginem,qua: aggregatum eft didaru 
HAEF, ABDE. Eft veroLIad lo vt imago HAEF ad 
imaginem ABDE; ergoconuertendo,componendoquo 
erit vt LI ad LO, fic imago HAEF ad imaginem HBDF ; 
propterea quemadmodum fpatium LI currebaruriuxta.^ 
imaginem H AEF, fic LO percurretur imagine HBDF folo, 
CodemquctemporcAE. Quod&c. 

Qorollarium . 

Hhc patet^rane perfendicuUfiterMolenterqtte deielfum 
minime adterram ventnrum aggregato virium^quarum 
ed ab impellente imprefa^ altera vero agrauitate dependes , 
Nam eximpartita vt celertor fit cafuSy quam vtgraue tn de^ 
curfu fuo pojfit ex acceleratione naturalt eum gradum acqui'* 
rere^quem certe fponte fua tantum defcendens in fine eiufdem 
altttudmis adeptum efPet . Hoc itaverumefiy vt aliquando 
nnnimnm tnterfit^ inter impetum ab amhabus caufis proue^ 
ntentem^&enmy qut a fola oritur gramtate^ quamobrem pa* 
rum ts proficerety qut conaretur maiorem impetum componere 
in cafu grauiSy tlli nempe adieSta vi, mcbile idem in decurfu 
impellente^vltra natinam granitatem^quod tamenfierthaud 
dubie poffet.fi cafus obliquus efiet . 

£ z lllttd 




3^ ^eometria A^otus 

lllud qmqne hac occdfione aperiendum ejl^ graue naturati* 
ter defcendens eo concitatius ferri^ quoad potentia refiftentis 
aeris ( vaitdtor namque tfta fity vhi mobtl is cafus eft celertor) 
vigrauitatis mohtli tnharentt exaquatur^ tunc entm caufa^ 
vltertoris accelerattoms adempta eficonfumiturque in lu6ia'- 
tione aeris contranttentts : quare tunc graue progrederetur 
aquahtli motUytd quodctttus cuenire deberet figraut ftftrn^ 
Mquamdefcendat. 

PROP. II. THEOR. IL 

SI in eadem reila duosmotusfibi contrarios, fimplices, 
accodemtemporeperadtosmtelligamus, mobile di- 
ferentiam illorum fpatiorum , fi vtroque motu effec affe* 

^ .4. 'x-a. Currarur a pund© L fpatium LO imaginc velocitatum 
ABFG, & eodem tempore curraiur eciam redaOMex 
pundloaltero O>fcilicetcontrariomotu,&iuxta imaginc 
AHIG praedi6t? homogeneam . Dico mobile, copofito ex 
vtrifque motu,& tempore ipfo AG curfurum differcntiam 
LMdidorum /pariorum LO, OM. 

TsS.^jFi^i Primum intra parallelas AB, GF nonfe fecent linese 
* * BF ,HI, & ducatur quarlibet DC a?quidiftans AB,vel GF, 
qua? fecet H I in E . Manifcftum eft , mobile , compofito 
motu feratur habere duplicem velocitatem, vnam AB al- 
teram illi oppofitam AH, ob idque moueri verfus O fola^ 
velocitarc HB diffcrentia didarum interfe pugnantiura 
velocitatum.-paritermomentoD fcretur mobile velocL 

pif. 5 frima. ^*^^ EC differentia duarum DE, DC,& inftanti G habebit 
differentialem IF; ex quo fequitur figuram BHEIFCB,dif- 
ferenMam imagmum ABFG, HAGI,aptatam tcmpori AC 

jr 1 rima^ imaginem effe velocitatum compofiti motus . Hoc po- 
habebit LM ad tO eandem rationcm,ac BHIF ad 
ABf G; Propterea LM, qua: cft diffcrenti* fpatiorum LO, 
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Liherll. $7 
MO curretur luxta imagincm BHIF, ncmpe compofito 
moru,&tempore AG. 

2. SenuncfecentIine^eBF,HIinC. DucaturCDpa- 
rallela alteri ^quidiftanrium AB, GF. Conltat cx prima 
parte, quod mobile compofito motu, & iuxta imaginem 
HBCferetur verfusO tempore ADjfit ergo fpatium,quod 
currereturilIaimagine,PR,&obid LO ad PR eandem^ 
habebit rationem quam imago ABFG ad imaginem- 
HBC. 

Similiterdummobile mouetur tempore DG iuxtaima- 
gmesDClG, DCFG, feretur vere fecundiim imaginem-, primtu» 
FCI verfus L, quamobrem fi fparium, quod exigerctur 
hac imaginefir RQ,habtbit iftud ad LOeandem rationcm, 
quam imago CFl ad imaginem ABFG, & ideo ex aequali 
QR ad PR fe habebit vt imago CFI ad imaginem HBC; fi 
igiturponatur ABFGmaiorimaginc AHIG,dempra co- 
n^unirer AHCFG relinquetur HBC maior imagineCEl,& 
ideo eriam PR maior QR; curritur vero PR versus R tcm- 
pore AD, & RQ versus P temporc DG, er^o toto tempo- 
rcAGcurretur PQdjflFerentia fpatiorum PR, RQ. Cum 
vero HBC ad C Fi , fit vt PR ad RQ. erit diuidendo vt ex- 
cefrusimaginisHBCfupraim^i^jnemFCI ad imaginem^ 
iftam. ita PQ ad QR, & oftenfum eft QR ad LO,ficur ima- 
go FCI ad imaginem ABFG, ergo Cx a?qualiexceflus ima- 
ginis HBC fupra imaginem AHIG habebit eandem rario- 
nem ad imaginem AHIG, ac PQ ad LO, ar eft in ilia eadc 
f arione etiam LM ad LO ( eft enim LO ad MO vr imago 
ABFGad imaginem AHIGjergo PQerit arqualis LM, 
arque adeo mobile dum currit vtroquc motii,hoc eft iux- 
ta fimul duas imagines propofitas contrariorum motuum, 
peraget fpatium LM versus O fecundum imaginem , qusc 
differentia eft propoCtarum ABFG, AHIG, icmpore AG. 
Quod &c. 
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Corollarmm . 

DsduchHT^ mMe mllum fpatium mcnfurum , njbi ima* 
gincs /implicium motuum fucrtnt dqualcs. 

PROP. IIL THEOR. III. 

f 4.y/f .4, ^_ . , . 1. /^. 

TJ Epcrire eam velocitatem, eamqiie direaionem,qua* 

Xx. orirentur/i mobile pluribus eodem momento vclo- 

citatibus, feu conatibusafFedlum eflet. Opportet autem 

nonfolumhas velocitates, verum ctiam earum dirc(Sio- 

nes manifeftas efle . 

Habcat mobile A, codem momento conatum AB, quo 

tendat in R; AC;quo in Q & AD,quo in D. Quaeritur ve- 

locitas, & direftio^quasmobile habiturum efletin multi- 

plici illa affedione (Namadu vnamvelocitatem, vnam- 

que tantum diredionem fortiri debet ) Ex duabus qui- 

bufquc AD, AC intelligatur perfici parallelogrammum 

ACED,&du(aadiametro AEfiatitidcmaliud parallclo- 

grammumABFE, cuius agatur diameter AF. Dico AF 

cfTe qusefitam velocitatem, ac diredionem, quibus mobile 

cxillispluribusconatibusmotum fuum inftitueret. 

Si mobili A currendum cflet icquabili motu fpatium 

AE, pertranfiret codem temporetam reftam AD,quam 

CAi.prjemo- ipfam AC; nam cum fertur ab A in E vere defcendit ab A 

r^^qHMK in C, & ab A in D motu pariter a^quabili,- ergo ADad 

AC, erit vt veIocitas,qua curritur per AD ad velocitatem, 

quacurritur per AC. Itaquefimobile dumeft in A in- 

telligatur affcdum velocitatibus AD, AC habentibus di- 

redioncs ipfas rcdas AD, AC, perinde efler, ac fi fola fo- 

ret mobili velocitas vna cum diredione AE. Eadem ra- 

tione AF vclocitas habensdiredionem AF, ctquipollebit 

duabus velocitatibus AB,AE luxta dirci^tiones rectas eaf- 
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Liherll. 59 
dcm ABAE;'hoc a?quiualcbic tribus AB,AC,AD. Mo- 
bilcigiturexaffedione trium illorum conatuum, vt fup- 
pofitum fuit, nitetur fccundum AF velocitate ipfa AF 
Quod&c. 

D E F. L 

ACceleratlonem aliculus motus, tunc intclliglmns,cu 
velocitates,quae fubinde mobili adueniunt, non de- 
ientur, fed prorfus integrse, atque indelebiles mobili in ipfo 
niotu perfeucrant. Ex quo fequitur motum fimplicem di- 
ci, cum pra?terit(3e velocitatcs protinus euancfcunt, illse- 
que tantum confidcrantur, quas mobili fubindc oriun: 
tiir • 

PROP. IV. PROB. 11. 

IMaglnem accelerationis cuiufcunque fimplicls motus 
cxhiberc, 

Imago velocitatum fimplicismotus efto re£langulum xah^.fig.x 
AFDC: fic motus eft ^equabilis, vi accelcretur dcbcnt in- Cor.def.^.}>ri* 
ftantiC vigercomncs velocitatcsin imagine AFDC c6- ^^.^^ 
prchenfse^&itemdudaquacunque BE parallcla AF, vel ^'^' 
CD, erit mobile momenro B iffcvftum omnibusantccc- 
dcntibus velociratibus, comprehenfis ncmpeab imaginis 
portione AFEB;quarefiponamus HLG imagincm cffo 
accelcrationis, itaut nempe lempus GL a^quale fir rcmpo- 
ri AC; itcm KL aequale tempori AB, crit vt figura CAFD 
ad figuram B AFE, fic velocitas, qua mobile ferrur momc- 
toGadvelocitatem.quamhabetinftanri K;&ideo qnia 
ponicur imago fimplicismotus rcftangulum AFDC,cr.C 
reftangulum CFad BF,hoc eft redta CA ad ABimmo 
LGadLK,vrGHadKI;quamobrcm GLHimago vclo- Dtf.^4>rimk 
cicatum huiufmodi morus, erit mangulum . Quod fi ima- 

§o 
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40 Geometria Motus 

go fimpTicismotusfuirtct triangulum, imago velocitatum 
accclcrationis foret trilineum fecundum , & ica pro- 
portionaliccr de infinitis numcro accclerationibus, 

CorolUrium • 

Hhc obiter habenjusy quo pa6io imago vtlocitatum corpO" 
rum naturaliter defctndtnttum tnangulum fit . Nam quO' 
lihtt momtnto fui cafus hahtt graut idem in fe prtnctpium^ 
motuSyfeu grauitaSy ex qua concipttur tmago fimpLtcts motus 
finempe priores gradus velocitatis fuhtndc depcrtrent ^ at 
quia in ettn defcenfu prorfus perfeuerant ( td enim fupponi' 
tur ahflrahendo ah aere ) tnde motus concttatur, dr ft vti d$» 
xtmus imago accelerationis triangulum. 

A X I O M A 
^^^^libet linea , vt fluxus pundli concipi po- 

A X. 11. 

VT propofira linea cxfluxu punili cxaretur, duo tan- 
tiim ncccflaria funt , fcilicct motus, & punc^li di« 
rcdio. 

PROP. V. THEOR. IIL 

REdla, quas priusdefcriptaefl:, potcft alijsaprimis 
velocitatibus,rurfus cxarari. 
Nam pundum potcft flucrc fecundum quaracunque 
rc<aam,quocunque motu,ergo illam potcft ctiam quibuf- 
cunque vclocitatibus affc^lura rurfus exararct 
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T cadcm refta cx fluxu pundi renouctur>opportet in 
quocunquc illius pundo fcruari priftinas dirciaio- 



Cum,vti diximus, ad dcfcriptioncm lincajduo tantura Ax.iMiut. 
cxigantur,ncmpc motus,& puncti diredlio^motus vcropo- i>r.5MiHs. 
teft cfTc quiliber, fcquiturcrgodirc<5tioncm, altcram de 
duobus, feruari deberc. 

D E R II. 

Llneam dicimus curuam, inquafumptis duobusad- 
libirum punctis , redia , qux jpla punda coniungc- 
ret , nullam cum propofita Imea partem fjt habitura com-: % 
munem. 

PROP. VII. THEOR. V. 

Dlredioncs pundli dcfcribcntis lincam , iuxta redas 
lincasconcipi dcbent. 
Dum pundlum fluerc intclligimus , incft incofingulis 
momentis certus, ac prsefixus gradus velociratis, quo tan- 
tum attcnto,rcda, a^quabiliq,- motu in ccrtam partcm con- 
tcnderetj at huiufmodi iter , aliud non cft,quam ^ircdio 
pundi,qua eius temporis momento proficjlcitur;ergo iux- 
ta rcftas hneas,diredioncs omnes confiderari opportct. 

PROP. VIII. THEOR. VI. 

TAngens, & direftio motus in quouis curua? pundo 
cft vna, atq; eadcmrecta. 
Nam in defcriptione cuiufcunq; rc<5ta? proccdit pun- ^r. T.hum. 

F (5tum 



42* Geometria Alotuf 

dum iuxta tcndentias rcdas , obliquatur tamcn ob fubfc- 
quentes,ali6 cendentes nifus, & ob id diftrahitur pundum 
jpfumaprioritendentia,idem accidit ex alia parrefire- 
fl ixiffet idem pundum , nempe hinc inde vnicam redt im 
candemque,continuantibus oppofitls ad idem punaum 
direilionibus , crgo diredio ,& tangens vna,& eadcm eft 
rc<aa, 

(^orolUrium . 

Hi^c fequitUTy vmcam lineam duendam ejfe , cum a quo* 
cunque illtus puncto vnka tantiim ex vtraque parte egre- 
dttur tangem . 

D E R III. 

QVod fi ex aliquo pundo dua? tangentes hinc inde 
egredientes anguium cfficiant; tuncpropofitam li- 
^ neam inflexam dicemus, & pun^aum^in quo funt 
conta^aus^ inflexionis appellabitur. 

CorolUrium A 

hifce deffinitionihus, & priori coroll. manat artificiuni 
componendt duas curuasy vel curunm & reeiam , adcout vnt^ 
cam Itneam efforment, nullumque angulum ; nempe cum fic 
inmcem tungamus.vt tangentes adpttn6ltim connexus, vnam 
tantiim rectam effictant . 

CorolUrium //, 

Sed & illudpmt, quibtts an^ulis infleSfanfttr lined inui^ 
cem compofita Jadpun^um wflexionis anqulum tangen. 
tium ohjeruauerimtis, funt entm interfe aqttates. licet diuer^ 
fdfpectetycum vnusfit cttrutlineus, dr re^ttUntus alter . 

PROP. ' 
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bfc- 

tum PROP. IX. THEOR. VIL 

irc- 

fc im ' I ^Angcns, feii diredio morus in quociinque curuse 

tum X pundlo eft illa reda, qu^e vrrinquc ftarim cadcns 

icft cxrracuruxconuexumadcandem, quam fieri poreft ex 

vrraqueparreaccedir. 
Nam alia qu^cque recfla tranfienspcrpunilumconra- 
wKm ad feitionem magis accedere nequir, quin ipfam illinc 

juo* fecer, ob id cxtra conucxum cius non cader , ab altera ve* 

ire- ro parre magis a propofita curua feparabitur, quamobrcm 

i> nullaalia redta^quam rangens porerit fimul cxrra curuam 
cflc, & quam ficri poreft ad ipfam accedere . 

' D E F. IV. 

n li- T I"^^ AC, AD occurranr fibi in A, quod pundum in- 

iunt ;, *^ relligatur rransferri ab A in C vna cumlmea AD 

fcmpcr fibi parallela , quo remporc pundlum A currar ip- 
i fam laram lineam tx A in D. Manifcftum eft idipfum 
Wttj^ pundlum A dcfcriprurum effe motu compofito lineam 

quandam AB diagonalem fupcrficici parallelogramma? 
'ufn AbCD . Vocamus ergo diagonalem illam femitam com- 

pofiti morus, & aC, AD latera illius. 

^am , . Corollarium /. 

Mamfejlum efl mobtle dum currit AB tranfire etiam A C, 
AB^ licet curu/flnty nam ^ierc transfertur illo temporCytam 
adlincam CB quam ad DB . 

Corcllarium 11 . 

Prditerea fi ducerentur^ autflntACy Cb,DA,DBs AB 
F 2 re- 
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re6iAlwediyefficercturcx^5 parallelogrdmmum ACBDyCU' 
ius diameter AB; cjuamobrem ex datts puncfis C, D repc^ 
rireturjlafim pun6ium B ^fcilicet extremum femit^ compo^ 
fiti motttSy cttius latera ipfa. curuAy aut reci<z A C, AD . 

PROP. X. PROB. III. 

rAb,^,rtg,T, TIJ Xdatlsquotcunq; latcribus compofici motus,huius 
'JCi femitit terminumexhiberc. 

Si latera compofiti motus cifent duo tantum Ab , AC. 
Fafto parallelogrammo vt dictum cft, inucniretur pun- 
dum E extremum motus; & qusecunq; fit femita , feu mo- 
tus, poreft idem E fupponi tanquam exrremum alcerius la- 
tcris,adeoque,fimotus conftctex tribas lateribus AC, 
AB, AD, pcrinde fit ac fi foret duorum latcrum AE, AD; 
nam AC, AD valcnt fimul ac folum AE; cum ita fir, fado 
etiam parallclogrammo EADF ex dacis punClis E, A, D, 
habcbicur F cxtremum femit^s , cuius func tria latcra C A, 
AD, AB 

Corollarium . 

Beducitur artificium defcrihendA femitA A E ^vel AVyfi 
nempe ajfumptts partibus AGyAHy Al tn dtcfis lateribuSy 
qu£quidem fciantur percurri temporibus ^qualibus ^fi per 
ipfas fingnlas mohtle puncfumferretur eo modo , quo tn com^ 
pofito motu nttitur per eafdem dtrefftones ; reperietur ins 
quam pun^um K in femita AE, atque L tn femita AF : qua^ 
re hcc modo fumptis aiifsy atquc alijs partihus in ipfis lateri-^ 
busy reperientur alia , atque alia pun6ta adtpfam femttam^ 
pertinentiay quorum tandem beneficiOyfacilc erU quafitam 
ferme f mitam exarare. 
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PROP. XI. PROB. IV. 

EX datis imaginibiis velocitatum, iuxta quas fimplicl Tab,^.ng.%. 
motu currantur latera compofiti motus; datis itcm 
tangentibus ad qujecunque punita ipforum Iaterum,repe- 
rire femitamcompofitimotus»nec non direc^iiones, veloci* 
tatefq,- punfti defcribentis ipfam femitam. 

Opportet tamen latera ipfa , itemq,- imagines prcedi(flas, 
in imperatas fecari pofle rationcs , quamquam nos non la- 
teat, in lateribus curuis hoc cffici non poflc , pr^tcrquam- 
aliquatenus in periphcTrijs circulorum . 

Sint AB, AF lacera compofiti motus, qua? quidcm feor- 
fimcurrancur eodemtcmporeQVt , fcilicct ABiuxtaima- 
ginem MNPQ, et AF iuxta imagincm altcram ei homoge- 
neam T VIQR . Ponatur AB circuli arcus,quem tangat re- 
(Sa BC a?qualis QB, at AF lineam , qua? parabola fit , con- 
tingatrccSa FGaequalisRQ. Reperiemus illicopundum i>r,ioMm. 
H extremum femitse compofiti motus; funt cnim data pun- 
ftaA,F, B. Cumigitur mobile venerit in H . Dico,eo 
temporis momento velocitatem, ac dircdtionem HL,qux 
re<5ladiameterert parallelogrammi ,cuius duo latera func 
dia^p Iinea:HI, HK j lam vti diximuspunftum Hefl:ex- 
tremum compofiti motus, quare co momento, quopun- 
dummobilecftin H, habet inibi eafdcm illas velocitates, 
quas haberet in B, et F, dum feorfim illa Jatera excurriflet; 
fcilicct confideratur ipfum mobilc habcns fimul velocita- 
tem HKTqualem,ac a^quediredam , fcu arquidiftantcm 
ipfi CB,cui eft a?qualis alia QP & vclocitatc m HK a:qua- 
lem, fimiliterque dire6lam , ipfi GF a-quali RQ . Cum ita 
fit erit HL velocitas, & diredio qu^efita momento Q.. Eo- ^*^''-^-^'^- 
dem modo, fifit, vel fiit vtimago PNMQ ad ONMV 
( duL^a fcilicet applicata SVOJ ita BA ad AX , ct ONMV 
ad imaginem VMTS , vt XA ad AI, pcrcurrcmur AX , AI i^fj^;]"^'"'''^ 

co- 
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codcm temporc MV , erirque ob id in X veIocitas,& dire- 
<aio,cangensipfaZXiequalisVO, & in 1 velocitas, &di- 
reaio,tangens 2 I isqualis VS j Itaque datis punclis X, I, A 
cor.i. def.^. dabitur eriam Yextremum femirse compofici mocus , cuiusr 
huuis. j^^^j.^ AX , AI , & idco mobile dum eft in Y momento V 
affedum eric dupliei velocirate, hoceft Y 4 iiequali ve- 
locitati ZX, feu VO, ac a?quidiftante eidem ZX , ec veloci- 
^acealteraYs cequali, & aquediredta ipfi 2 I:quareex 
dacis pundlis 4, Y, 3 inuenierur pundum S quarcus angu- 
j?y.yhuiHs '^^ parallclogra iimihabencis diaaiecrum YI,quae quidem 
cricdire(aio,& velocitasmobiliscurrentis compofitomo- 
tuinftantiV. Cumquc alia quotcunque pundla cadem 
methodo reperire qucamus, per qua? duci pollic linea fere 
qu^firam femiram repra^fentans, atq; emulans, patet idcir- 
co, quod propo/uimus . 

Corollariam . 

jPr. 8 huius. ^ 'vero direetionesjint idem , ac iangentes , Uquet HL 
VS tangentes cjfe compojitt mottts . 

PROP. XII. THEOR. Vlir. 

CVm imagines veIocitatum,iuxra quas currumur du? 
rca:e,q'!a?fintlatera compofiti motus,funt paral. 
logrammum, &criangulum;cuncfemita compofitimorus 
eric communis paraboia. 

TemporeHMcurraturlatus ACiuxta imaginem vclo- 
ciratum HILM redangulum, & latus AB iuxta imagincm 
pr:i.primum triangulum HMNj cric CA ad AB, vtimigo parallelogra- 
huius. mumHILMadaliannimaginem triangulum NHM. Fiac 
Pr.s,huius. parellogramum ACDB erit in DcxtremiHn femitxcom- 
pofiri motus, qux fi ponatur AFC ; Dico cffe parabolam . 
SumaturinipfalineaquoduispuaC^umF, ab ipfo dedu- 
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6a FE parallcla AB, vtictiatn FG parallela AC, crunt ^*-^"^^'/^. 
AE, AGlateracompofirimotus,cuius fcmitaAF: Con- 
cipiatur modo P momentum,quo mobile adcft inF,& 
duda OPK parallela altcr; HI,ve( NL,crit imago MHIL ad 
imaginc PHIK,hoc eft MH ad HP,vt C A ad AE,feu vt BD ^^^^^- 
ad GF . Pariter crit imago NHM ad imaizinc OHP,hoc eft 
quadratum cx MH ad quadratu ex PH;imm6 id cx BO ad 
illud ex GF, vt B A ad AG ; quamobrem pundum F cadct 
'"^"^"^"^P^ir^boIicamcommunem, cuius diameter AB, 
& bafis, lcu ordinatim applicata BD, fcilicet ApD crit ipfa 
curuaparabolica. Quod&c. 



Scholii 



lum . 



^onUmgrdue^ cfuod iacuUtur extra perpendiculum, li^ 
herum ab omniohice ymfi turhAretur eius motns a profna^ 
grauttate ftrgertt mouexi acjuahtliter iuxta dircH^tonem, ze^ 
locttatemque ei traditam ; hahet vero conhncJam grautta* 
tem, qua, nifi ab tmprejfo impetu fU^Ieretur motus , defcen- 
deret tuxtaperpendtculum motu naturaliter concttato , cutus 
tmagovelocitatum.triangulumeft Hwc propterea gratte^ ^ 
ytrape>pendiculum proteaum dcfcnbtt tn curfu ftto , mott^ 
Jcntcetcompcfto , parabolamvulgatam. Veritm entmvero 
defripttommtflamnecefealtqttopaao eft ex duabtts caufs 
'Vitiari, hoc efi ab aerts refftentta , & perpendtcults non tn- 
tcrjeparallclis, qujppe in idem , vnumq; puneium , vniuerfi / 
ctntrumy conuergtntthus . 

PROP. xm. THEOR. IX. 

SI ab aflfumpro hyperbo^ pundlo , refta axi primo pa- Tah < h i 
ralicia deducaiur, qu^ ad (ccundam diametruni p( r. 
tingat ? . Quadrilineum comprchcnfum ab ipfa curuaby- 
perbolica.&diiliStnbusrcctis,cric imago vcJocit aris il- 

lius 
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liiismotus dcfcribentis curuam parabolicam, culusbafis 
ad axem eius habec eandem rationem , quam duplus axis 
propofita? hyperbolae ad dudtam lilam a:quidiftatem inccr 
ciufdem hyperbolse aflymptocos interieftam. 

Hyperboia? IRS fit centrum H, femiaxis HI , aflymptoti 
HT, NH,ec SN? parallela HI ; tum duda HM fecunda dia- 
metro hyperbolx, intelligatur defcriptio parabola? AFD ; 
itauc duplus axis hypcrboLT , hoc eft quadruplum ipfius 
HladNTeandemhabeacrationem,quam DB bafispa- 
rabolre ad BA axim eiufdem . Dico quadrilineum HISM 
eflcimaginem vclocitacum,iuxca quam motu compofico 
defcribirurparabola AFD; & cumfichomogenea imagi- 
Bef.y.primi nibusHlLM, Hl M^efl^equoque redanguIumHDLM ad 
&j>r.iz.pri- itDagincm ipfam HISM vt rcda CA ad curuam AFD. 

mtm . p.^^ redangulum ACDB, ec HM fic cempus , quo curricur 
cor.pr.^^.hu, vrrunquclacus AB, AC, ncmpe axis AB motugrauium 
pr. j. primi iuxca imagincm criangulum HTM,alrerum vero lacus AC 
hHUis, srquabili mocu iuxca miagincni redangulum HILM,quod 
quidcm cric H lLM,ecenim AB ad fpacium AC cft vc ima- 
go criangulum HMT ad imaginem rei5tangulum HlLMi 
fcilicec eft vc MT ad dupIamHI,vel vcNTadquadru- 
plamHI,quemadmodum pofuimus. lam monftrauimus 
lineam, quse curricur iuxca illas imagines mocu compofico 
paraboIamcfle,cuiusdiamecer AB,& bafis BD;&pro- 
prerea erit ipfa AFD i nam vnica tantum parabola ex 
datis AB , BD pofitione> ac magnitudinc , axi fcilicet, ac 
bafidaripoceftJDucaturnuncaquolibet pundo F diitas 
parabola? recta? FE, FG parallelogrammum conftituentes 
AEFG; &P fic momenam,quomobilcpunduminueni. 
txfr^ i2.A«. fuj, p ^ Habebic inibi ipfo temporis momcnto P veloci- 
ratem PQjuxta dircdionem GF,funt vero ifta? dirediones 
fibi ipfis perpendiculares ; ergo reda,qua? diameter cflet 
reclanguli AEFG,&obid potemia a?qualis duabusPK, 
Tr.i.hniHs, PQerit gradus velocitatis , ciucm mobile habet momcn- 
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toFmotucompofirocuiTens;verufn quia quadratum ex 
PR ?quatur redangulo ORQjna cum quadrato ex PQ,& Pr.n./. x.c^, 
eftob hypcrbolam redangulum ORQ^apquale quadrato '''^' 
ex HI, vel PK; ergo PR quadratum sequalc crit duobus li- 
mulquadratisPQ,PK;itaquePReric gradus velocitatis 
pr^diwii mobilis in F momento P,compofitoquc motu 
currentis iuxra curuam parabolicam. Pariter momcnto 
M, cum mobile eflet in D velocitas compofiti motus foret 
MS poteftate a^qualis duabus MT, ML, ac demura in A 
inirio motus vclocitas eft HI: quarc HISM erit imago ve- 
lociratis motus compofiri dum mobile pundum dcfcripfe- ^ff s-prtmA 
rir curuam parabolicam AFD, tftque illa imago imagini- ^^*"*'' 
bus diuiforum» feu fimplicium, moruum homogenca; cr^^o 
conftar bafimetiam BDad parabolam AFD eandem ha- 
bcre rarionem, quam reitangulum HILM ad quadrili- 
neum HISM. Quod &c. 

Corollarium , L 

Patet.cum latera compof/ti motus fnt duo, & fhiipfs per- 
pendictilarta, ttinc gradum velocttatis etufdem motuscompo^ 
fiti ACfualcm ejfe potent/a duobus frhul gradibus^ quos hahet 
fnobtle eodim^momentOyacftfeorfm tnteUigatur intffisferri 
latertbus . 

Qorollarium. II. 

Si vero confiderentnr imagines primi fecundiqueCafus 
interfe homogenedy ertt vt quadnlmeum HlSJSi primt ad 
quadrilineum i]fdem Itteris notatum [ecundt cafusy vt cur- lH'^^*^^ 
ua illa paraboltca ad hanc fecundt cafus parabolam. ^^^^' 
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CorolUrium . JIJ, 

Jllud etiam confiaty effe in vtroque cafti vt quadrilimum 
HIRP ad ipfum PRSM.ita AF ad FD. 

PROP.XIV. THEOR. X. 

T^h.uh'h Ropofitis Spirali Archimedea prim^ circularlonfs 
Jr ABD, et AGF comuni parabola, fic FG bafis huius 
^equalis radio D A, et G A fit dimidium circumferenti? cir- 
culi AEGjerit parabola AGFaxemhabcns GAsequaHs 
propofita? fpirali. 

SitPNK communis hypcrbola, cuiusconiugatifemia- 

TrAjJmius. xesfint 1K,IH, & aflymptotos lO. Efto etiamaxis hy- 
perbolse huius, dupla fcilicet IK,ad HO illi gquidiftantem 
vt FG ad AG. lam conftat quadrilincum IHPK fore ima- 
ginem velocitaturo, iuxra quam curreretur parabola AGF 
tempore IH : fi modo oftendimus hoc ipfum quadrilineu 
cffc pariter homogencam imaginem alterius compofiti 
motus,quo videlicetdefcribiturfpiralis propofita ABD, 

iy.i,pma. palam erir, ipfam parabolam eidem illi fpirali ^equalem fu- 
turam . Ducatur redaKL, quse aequidiftet IH; item ex 
quouis pundo Q tcporis IH alia deducatur re<aa QR MM 
paralklalK; critparallclogrammum redangulum HIKL 
imago velocitatumjuxta quam curritur FG, ct HIO trian- 
gulum imago,qua cur/itur AG moru grauium defcenden- 
rium:Verum quia codem tempore IH,fimobiIe currat 
a?quabili motu DA aequalem FG, eft eius imago idem re- 
itangulum IHkL, curriturque illo eodem tcmpore IH(fpi- 
raliexigente;omniscircuIi circunferentia AGEA «tqua- 
bili etiam motu ab extremitatc A radij AD circumdudi in 
defcriptionc fpiralis,- ob idque fadum eft, vt IK ad HO ef- 
fet vt DA ad circunfcrentiam ipfam AGEAjnam hoc mo- 

do 
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do redlangulum IH in Ho eft imago velocitatum ciuf- 
dem motus per AGEA . Ducatur nunc cx quocun- ^r. s^r;;w>». 
que momento QJinea QRMN ipfi IK ^quidiftans , & au- 
Ipicato moru ex cQitro D momento I, vt nempe oriatur 
fpiralis, intelligatur momento Qyentum effe in B,quamo- 
bremdudta DBE, eritreftangulum, feu imago QIKR ad 
imaginem redangulum HIKL, ita DB ad DE, in qua ra- 
tione, cum propter fpiralem, fit etiam circunferentia AGE 
ad circunferentiam AGEA, crit re^Sangulum IQ^in HO 
imago velocitatis per AGE,eftque velocicas iuxta tangen- 
tem in E ad velocitarcm iuxta tangentem circulum BC in 
B vt ED ad DB, feu vt Ho ad QM; ergo cum iuxta tange- 
tem in A, hcc eft in E velocitas fir Ho, erit fecundum tan- 
gcnrem circulum BC in B, ipfa QM velocitas; propterea- 
que imago triangulum HIO, qua^ in parabol^e defcriptio- 
ne crat pcr AG, nunc erir per omnes rangentes circulos fu. 
binde crcfcentes ex D in E ; fcilicet momentoJ,erit mobi- 
li pundto fccundum DA, velociras IK; momento Q dum.. 
adeft in B,crit fecundtim BE velocitas QR, & iuxta tange* 
tem in B circuli BC vclocicas QM; quaj amb2e,hoc eft ve- 
locitates QR, QM cum fint normalitcr diredtse, erit eidcm p^.g.wd» 
mobili in B luxta fpiralem velocitas QN potentia ipfis am- cor^frAi. 
babus sequaiis. Similicerque momento Hcum mobilo 
fuerit in^A, erit velocitas mxta fpiralem, ipfaHP a:qualis 
potentiaduabus velocitaribusHL juxta radium, ct HO 
iuxta tangentem; & fic oranino Iiquet,ipfum quadrilineum 
HIKP effe imaginem velocitatum tam in defcriprione pa- 
rabolse AGF, quam fpiralis Archimedea: DB A, & cum fit 
inijfdcm defcriptiombus homogenea fibiipfi, conftat ip- •P''. 
fas curuss a^quales efTe. Nam vt imago illa ad fe ipfam ita 
parabola ad fpiralem praedi^tam . Quod&c. 
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QorolUrmm . 

Hinc aparetyfpiralem DB adfpiralem DBG eandem hahe' 
rerationemyqtmm qtiadrilineum <^KN ad quadrilineiim 
HIKP ;pariterque re6fam D A ad eandem fpiralem DCB ha^ 
hereipfam rationem, ac re6}angulum HIKL addi^um qua. 
drtlmeum HIKP. Eodem fere modo exhiheri pijTet ratie fpi* 
ralis ad fpiralem,licet plurium interfe circulattonum.eritque 
prorfus ea, quam hthei vnum adalternm eit*fdem t/lius na- 
tttra, quadrtlineorum. 

PROR XV. THEOR. XI. 

^ Firalis orta ex motu naturalitcr accelerato per radiu 
O circuli comprehendentis fpiralem ipfam, &exmotu 
afquabili circa circumf crentia ciufdem circuli , sequalis eft 
ei curuiB parabolicje nat« ex motu compofico.cuius vnum 
latuscurrituriuxcaimaginem trianguli, nempemotu gra- 
uium, alterum vero latus iuxt^ imaginem trilinci lecundi , 
habebitqueparabola ipfa axim seqaalem radio, & bafim-, 
terti^e particircunferentijeeiufdemcirculi fpiralem com- 
prehcndenris . 

Eflo fpiralis ACB,quas fignatur ex motu pufti A sequa 
biliccr lati circa circumferentiam ADA, dum nempe eode 
tempore IF,puncftum B currit a quiete lineam BA motu 
grauium defcendentium; fic vero imago velocitatum dicti 
morus a^quabilis per ADAredanguIumHGFI, & alre, 
hiHns '. ^*"^ ^otws imago, ( qua? triangulum erit ) cfto FEIM. Pa- 
^r.i.primA^ tct, quia ipfa? imag[ines ponuntur homogcncaf, efferedtan- 
gulum HGFI ad rriangulum IFM vt AD A circumfercntia 
ad r^dium B A, & propterea IM ad IH erit vt B A ad dimi- 
dium circunferencia? AEDA . Sumatur quodlibet mome- 
tumK,& ducatur OH^L sequidiftans HM ; puteturquc 

co- 
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codem illo momento mobile vecum eflc In C fpiralis pro- 
poficae BCA;agacur per ipfum punilum radius BCD,& fic 
illo momenco extremitas A currendo circa periphseriam 
reperiecur in D, ericque circonferencia AED ad ipfara 
AEDA, vc imago redtangulum OGFK ad imagine GHIF, 
hoc eft eric vc KF ad FI; ac BC ad BD erit vc imago crian- 
gulum KFL ad triangulum FIM, nempe vt quadracum KF 
ad quadratum FI, cft autem vtBDadBC icavelocicas 
iuxca cangencem in D ad velocicacem iuxca cangentem in 
Ccirculum,cuiusradiusBC;fciIicecica velocicas IH ad 
velocicacem KN, quadraci nempe IF ad quadracum KF,& 
ob id velocicaces, qua? func iuxca cangences circulos fubin- 
de crcfceres ex ccncro B, eruc expre(r.E in cnlmeo HNFIH 
fecundo, cuius fcilicec indolcs eft vc abfciffarum quadraca 
Wint vtapplicaca?. Hiscompoficis^incelledifque cricinB, 
momenco F, nulla velocicas, in C momenco K dua? velo- 
cicaces, quarum vna KI mobile irec iuxca CD, fed cum al- 
tera fic KN luxca cangencem circulum,cuius radius CB,ne- PrxhuiHs: 
ditur vna exduabusiIIis,quibuseifdcpotenciacftnequa- corpro^if 
lis, &qua idem mobile mouecuriuxca fpiralemillo mo- hums, 
menco K. Similirer cum mobilc eft in D, fcilicec momento 
I,habebic velocicacem pocencia a^qualemHI, qua dirigicur 
iuxca cangentem, & velocicaci IM, qua fecundum radium, 
Icaque imago velocitatum mobilisdcfcribenris fpiralem 
propofiris mocibus cempore IF, ea eric, cuius applicaca^ 
func vbique a?quales porentia ijs applicatis, qvx abeode 
momenro mtelligi queunt in imaginibus fimplicibus, nem- 
pepartialium mocuum,HNFI, IFM . Cum pra:cerea OT 
ponacur terria pars effe c rcumfcrenciaj AED A, & eft ecia 
trilineumHFl vcpoce fecundum cercia pars parallelogra- 
mi HGFl,eric criangulum IFM ad crilineum ipfum HFI vt j^^-;,]^'^''^^ 
BA, velei^qualisQOadOTj currirur vero vc fupponi- 
tur < )Q cempore IF iuxra imagmem triangulum IFM,ergo pr.i.primi 
codem temporciuxtairiiincumHNFcurreturalterumla- ktwJ. 

cus 
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tusOT, /luebafisparaboIaeQI. Si itaque parabola ipfa 
putetur efle OR I, in qua puncaum R efto vbi mobile adefl: 
momento K, dcducantur vero ab eodemillo pundloRS 
parallela axi QO, et RP a?quidiftans QI, vel OT, profcclo 
in O, momento F, ficuti in Ipirali, nulla erit mobili veloci- 
tas,fed cum eft in R momento K habebit geminam veloci^ 
tatem,KL fccundum SR,et KN iuxta PR perpendicularem 
ipfiSR, quse dux velocitatesitidem component vnicam 
porcntia fimulillisa^qualem, &cum.idemdicatur de qui- 
bufcunquealijspunftisparabol^e, momentis temporis FI 
refpondentibus, manifeftum eft fpiralj BCA, & parabola: 
ORI vnicam, eandemque e(le imaginem veIocitatum,pro- 
pterquam quod ipf^e curua:, quod fint vt imagines, erunt 
intcrle cTquaies. 

Scholium. 

Bxeniplo traditarum ctiruarumy ^ojfunt inmmerA fpira'" 
lcs futs parabolts AquaUs excogttari^ nec idto res mtniis de^ 
monftrahitur^ fi loco re6farum,feu laterum OT^ OP compofiti 
motusyfuhftituantur circuli^ aut circulorum arcus.qut ad re^ 
ifos angulos fe fecent^fctltcet cu tangentes ad pun^Ium tnflc^ 
xionts^feu occurfus ipfarum curuarum fhi ipfs perpendtcu- 
res fuerint , J^uhd fi ipfa curua latera ad. rehos angulos non 
fe fccent curu^ nihilominus ab ipfo compoftto motu nafcen- 
tes poterunt exhtberi curuas paraboUcas exequanteSy quarum 
itidcm latera fint re^^ eundem angulum^quem pradi^a ta- 
gentesy comprehendentes . Sed de his fatisy nunc dicamus ea 
tcmpora, quihus duortim pendulorum fimiles vtbrattones ah-- 
folunntur^ hoc cft Galilei fent^ntiam demonftrahimuSy quam 
quondam haud rudtter dccepti falf am credidimus. 

Vincentius Vtttianus eximius noftri atti Gcometra vt tueL 
retnr G^lileifententiam ,cuittsdigni[fime fefttiffe dtfcipu. 
lum proftetur^ tradidit mthi per admodum Ketf^erendttm^ at- 

que 
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gue cultljfimum Vdirem lofefh Terromm } Societate lefuM- 
monflrationem fuam vere ptUcherrimam , ac J/ferti/fime 
exaratamy quavnafotuifem de Galilei a^erto fatisfa6tus 
tffe; eam demonflrationem , yfdem prorfus verbiSy acfgnrts^ 
quihus ad meferttemt hic duxi reponendam , ne glortatn^^ 
quam Vir tantus meretur , ipf vtderemur nofra , quam inde 
fubdemus, demonflrationey fuhripere. 
Inquitergo. 

TEmpora naturalium decurfuum fpha»rarum graufum 
per fimiles, fimiliterquead horizontem inclinatos 
arcuscuruarumhnearum in planis, aut vcrticahbus, aut 
adhorizontem^qualiter inclinatis defcriptarum,& quse 
tota? fintadeafdem partes cau^e, interfe func in fubdupli- 
^ata ratione chordarum corundem arcuum homologe 
fumptarum. 

Expundo Aadcuruam hncamECD cxtra ipfam inJ 
plano pofitam, & in rorum ad eafdem partes cauam, quse- 
cunque ea fit (vcl nimirum parsaliqua circumferentise 
circuli, vcl alicuius ex mfinirisellipfibus, autparabolis,aut 
hyperboiis, aut fpiralibus, aut cycloidibus, vei concoidis, 
ve! cifoidis, feu alterius cuiufcumque ex notis, vel ignotis 
curuis ; educantur omnes rcft^ AB, AC, AD &c. quse a 
pundlis E,F, C, velinrra, vclextraeas fumptis proportio- 
nalibus fccentur, ita vt fit AB ad AE, ficut AC ad AF, & 
ficuc AD ad AG &c. & hoc femper . Sic enim dubio pro- 
cul apparet,proutfacillimum eft oftendere, lineam EFG 
tranfeuntem per fingula pundla E , F , G fic inuenta , cur- 
uam quoq,- effe, & eiufdem penitus naturse , ac data BCD, 
eique fimilem ,fimiliterque cum ipfa pofiram , arque in to- 
tum cauam ad eafdem parrcs , ad quas ponitur caua ipfa^ 
BCD . Concipiarur modo planum, in quo manent huiuf- 
modi fimilium curuarum fimiles arcus BCD, EFCvel elfc 
ad horizontem ereduni , nempe verticale, velad ipfum.* 
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horizontcm Inclinatura iuxta curuitates Ipforum arcuum 
BCD, EFGinflexaseflcfupcrficieseidem plano eredas, 
ita tamen, vt fupcr has pofitis grauibus fph^eris in A, E per 
ipfas fic inflexas fuperficies c^Eclem fph^era? naturalircr 
dccurrcre queant ; id quod fane accidet , cum arcus BCD 
totus fucric infra horizonralcm IL ex arcus fubli- 
mioripundoBduaam^fucrintque ab hac continuati rc- 
ceiTus, ac tocus ad vnam partem pcrpendiculi BH: nam fic 
talisquoqueeriralrerarcusEFG ilii BCD fimilis,fimili. 
terqucpofirus. Hisomnibusfic manencjbus: Dico tem- 
pi)s decurfus fph^er^ ^rauis E per fimilem,fimilitcrque po- 
fitum arcum EFG, elTc in lubduplicata rarione chordarum 
BO,EG arcus ipfos fubrendcnrium , SecSo enim bifariam 
angulo BAD per rcdam AC arcum BD fecanrcm m C, 
atquc arcum EFG in F, iunganrur chordx BC, CD, et EF^ 
FG, qua? ex huiufuiodi curu irum narui a cadcnr tora? inrra 
ipfos arcus, (ed in prima , & fecunda figura ad partes poli 
A, in tertia vcro, & quarta ad oppofiras. 

Et quoniam , ex ralium curuarum genefi , eft vt B A ad 
AE , ita DA , ad AG , erir BD ipfi E(i parallela , hoc eft 
vrraqucadhorizonrem .Tqualiccr inclinaca, arque in ra- 
tione BAad AE. Sim:litcrcum fir, vt BA ad AE, ita CA 
ad AF,etiamBC, EFinrerfe a?quidiftabunt,feu ad hori- 
zonrem a^qualirer indinabunrur, crun^quein rarioneea- 
dem,acBA ad AE. Idemqueoftcndirur de chordis CD, 
FG,quarcexmagniGaliIcifcnrenria de motu naruralitcr 
accelerato indubiranrer fcquirurrempusdccurfus fph^rse 
grauis cx B in D pcr binaschordasBC ,CDad rempus 
dccurfus pcr vnicam BD , effe vt tempusdccurfusgrauis 
fphaer^eexEinGperbinas EF, FG ad tempus decurfus 
per vnicanfi EG : cadem iridem rarione demonftrarur ( an- 
guIisparirerBACCAD bifariam fedis perredas,qu« 
fimilcs arcus BC, EF, ac CD, FG duas in parres diuidam) 
ex quatuor vrrinque arcuum horum cordis, illas inrcrfe 
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homologas, fimilcfque arcus fubtendcntes ad horizontem 
enfe a^qualiter inclinatas, ac akeram akeri in ratione ea- 
dem,in quafuntrea^ AB, AE&c: ac propterea ex ea- 
demGaiileifcientiaconftabk vtique, tempus decur/usex 
B in C fpha?r^ grauis B per quatuor chordas quatuor par- 
tesarcusBCDfubtendentesad tempus decurfusper vni- 
cam BD, eflfe vt tempus decurfus fphsera? grauis E ex E in 
G per quatuor iUis homologas chordas quatuor parres 
arcus EFG pariter fubtendentes ad tempus decurfusper 
vnicam chordam EG :& hoc femper ita euenire demon- 
ftrabitur quantacunque, & maxima fueric in perpetua an- 
gulorum bife£tionc «equcmultiplicitas in vtroquc arcu 
talium chordarum homologe fumptarum , ac intcrfc pro- 
portionalium, a:qualitcrque ad horizontem inciinatarum : 
Proptcrquam quod fcmper dccurfus ex B in D pcr aggre- 
gatum chordarum omnium in arcuBCDad tcmpusde- 
curfusperfolamchordam BDcne vttempus decurfus ex 
EmGperaggregatum totldem chordarum inarcuEFG 
ad tempus dccurlus per vnicam chordam EG; adeo vt de* 
niqueiureoptimoeduci poffe videatur, tempus dccurfus 
grauisexBinD pcr aggregatum infinitarum chordarum 
totumarcumBCDconlt]tuenrium,fcutempus pcr iplum 
arcumBCD ad tempus decurfusper folam cordam BD 
cfTc vt tempus dccurfus grauis ex E in G pcr aggrcgatum 
totidemintinitarumchordarumdidis homologe propor- 
tionalium, a?qualircrque fingula? fingulis ad horizontcm*- 
incIinatarum,actotumarcum EFG confbrmantium , fiue 
vt rempus per ipfum arcum EFG pcr folam chordam EG . 
Quocirca pcrmutando,rempus,dccurfusfpha?r2e grauis B 
pcr arcum BCD ad tcmpus decurfus fpharra? grauis E per 
arcum fimilem , fimiliterque pofitum EG erit vt tempus 
decurfus pcr chordam BD ad tempus decurfus pcr chor- 
dam EG; fed ex eadem Galilaica fcientia de motu, tcmpus 
dccurfuspcrchordamBDadtempus dccurfus pcra?qua. 

H lircr 
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iter inclinatam EG cft.in fubcJuplicataratfoncipfarumJ 
chordarum BD , EG ; ergo tcmpus quoque decurfus ex B 
per arcum BCD ad tempus decurfus ex E per arcum EFG 
crt in cadem fubduplicata ratione chord? BD ad chordam 
EG, quod oftcndendum propofuimus . 

Corollarium . 

Ex modo oncnfisfuperprima , ac fecundafignra , manife^ 
fium fit cdeberrtmum illud magm Galtki prununtiatum, 
quod videlicet , ratio temporum fimiltum vibrattonum pen^ 
dulorumfitftthduflicaxa rationis longitudinum filorttm ho^ 
wologe fumptorum.nontantumverttm efe devthratiombus 
pendtilorum per arctts fimiles , fimiliterque pofitos .fumptos 
ex ctrculorum quadrantihtts ad perpendtculumvfquetermi-' 
Tiantesyfedetiam devthrattonthus per arcus qtiofcumqtte fi^ 
miles qtiadrantum a perpendiculo feitm6los \dummodo tpfi 
fimites arcusfint quoquefimilitcr pofitix quales nimirum ap^ 
parent in figuris prtma , ac fecunda arcus RCDy EFGy dum 
gratiia S, E exfilis , ati$ hafitdts AB , AE ctrca pun^ium A 
coniHrttbiltbus appenfa conctpiantur, 

Scholium . 

SicuruaBCD.EFGinprima.&fecttnda figura ftierim 
fmtles arcus ex circuliscommtine cen/rum A hahemihus ; ac 
in verticali plano pofitts , & tn prima figura reffa AB, AE 
fuertntfila aut hafiuU quadam circaclauum A conuertibi" 
'h '^/^^^^^^ '^^''^ ^^^^ y concipiantur, vt hnfiuU 
tnflexibtUs , volubiUfque ctrca tmum pttnefum E , atque ex 
^^^'nfmodifilorum.atit hafiuUrum termtnis B,E fendeant 
grauesfphara B,E{cum eadem fint tempora prout afifumi^ 
tur quoque ahipfomet CeuaJ tempora tnquam decurfuum 
ItberorumgraHitfm B, Eper arcus bQd , EFG , ac tempora^ 

de. 
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defcenfuum ipforum gramum per eofdem arcus^^velh^c i 
flis pendeant^ vel ab haUulis fuHineantur) erit quoque tem* 
pf^s dcjcenfus, feuvibrationispenduli B per arcum bCd ad 
tempus defcenfus.feu vtbrationis pendult E per arcum EFD 
^^ptbdupltcatarationechordABDad chordam EG ; fedhac 
rattochordarum BD, EG eadem efly ac ratio filorum , aut ha^ 
Jtularum AB^AE; Ergo tempus vibrationis penduli AB per . 
^^^l^rn bCd ad tempus vibrationis penduli AE per arcum //* 
^^fimilemyfimiliterquepofitum EFG eB quoque in fubdupli* 
cataratione longitudtnum , velfilortim , aut hafiularttm , ex 
quibtts eadem grauia pendula fimiles vibrationes ahfolK^mt 
BCD.EFG. 

Scho[tHm . 

Caterum non me latet confirtt5iionem ^ac demonBratio^ 
nem a nobis fttperths alLatam nonnulLis euidentiorem fortafifc ^^^-^/^-S^' 
euafuramffi ommtJfatLLxcontinua hifemone angulorttmfi^ 
mtLesJtmiLtterquc pofitos arcus abfcindentinm ex fimilibus 
curtttsibidtmdefcrtptis\atqueommt{fa pariter continua co- 
ntunfftone cho^darum, vt tbt faffttm fuit, horum vice , vt in 
guintaffgtira,expun6its B.Dbina tangentes curttam BCD 
ducantur BH, DH, qu£ omnino mutuo fe fecabunt in pun6fo 
H ( ob condttiones in ipfa Theorematts expofitione vltimo lo* 
copofitas ) atque ex £, G ipfis BH , DH agantur aquidifLan- 
tesyqua iun^a, AH fimuL occurrent in I y curuamque EFG 
conttngent Pariter ad EyG (qu^omnia fi opus fuerityfacile 
demonftrabuntur) ac tnfuper.fi a pun^o C, in quo iun^ci^ 
AH fecat arcum BCD, agatur tangens LM primas BH^DH 
fecans in LM ; Per F vero , in quo AICH fecat arcum E FG 
agatur NOparallcLa tangenti LM, qudi curuam pariter EFG 
tanget ad F, ac tangentes EI , Glftcabit adNO\& (tiunms 
tnfuper AL, AMy eademy quam nttnc expLtcauimus, 'conttnue- 
tur confirttaio per aLiaSyatque aLias tangentes, ac paraLlelas 

H 2 ^c. 
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(Src Jic tnim vnicuique harum curuarum circuynfcribetur 
reEiilineum^ prtmo ex hinis tangentihuSyfecundh ex trthus^ 
tertio ex qninquey quarto ex fcptemy dr fic vlteriits iuxta re* 
Itquos impares numeros fuccejfiue fumptos ; atque omnta pa^ 
rta talium aquidtflantium tangentium eam femper inter fe 
rationern feruahunt^quam hahent chord^t BD, EG^feuquam 
hahent recfa B A ^EA ^eruntqs interfe ^qualiter tnclinat£; 
ddeoq; tempora decurfuum grauiurn 5, E tam per fummas 
binarum tan^entium BH, HD , El , IG^quam per minores 
fummaSyex quinque fimul chordis vtrtnque fumptasy aut 
quam per alias femper minores fummas huiufmodt tangcn- 
tium iuxta quantumuts maiorem numerum imparem Aque 
tnultiplictter fumptarum^ erunt perpetuo proporttonaita tem- 
forthus decurfuum per chordas BDy EG;S* hoc femper^tiam- 
fi per huiufmodt decrementa aggregatorum ex tangentthus 
^trinque aquemulttpliciter fumptis^ deueniatur ad vltimaSy 
ac hreuijfimas ipfs arcuhus circumfcrtptiones poljgonorurH 
exl aterthus numero innumerahilitet aquemulttplictbus , hoc 
eftadipfos fimiles ^ fimtltterque pojttos arcus BCD y EFGy 
quorum ftngula homologorum laterum,feu purt^orum paria^ 
vt B, (jr E; CetFyDy et G ^c. haberi popmt tanquam tof 
paria parallelarumy ac proportionalium tangentium tpfos 
miles ^ac ftmtliter pofttos arcus confittuentia. ^uapropter 
ratio quoq\ temporum decurfuum per tpfos arcus yfimtlts erit 
rattoni temporum decurfuumperchordas ; fedhorum decur^ 
fn um ratio fuhdupla efl rationis inter tpfas chordas , <^are^ 
& alia hac methodo conflaret propofitum. 

Ha^ienus grauiffimusVir\ fuperefi modo ^vt quemadmo* 
dum annutmus , veritatem eandem nojlra quoque methodo^ 
fonfrmemus^ vt ijsy quibus fatis probat demonjlratio allatay 
fit noHray quam ajferemus^ in experimentum traditarum hitc 
vfq; rerums & quibus fecits accidertt ex aliqua dubitatione^ 
hAC per demonjirattones nojlras prorfuSyflatimq^tollatur. 
lUHd ettam ddmoneo^eam remnontantumme oftenfurum^ 

vt 
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Liber 11. 6\ 
vt pulcherrima.vtilimaq) veritas fluribus demonfirationi- 
bus aperiaturvuerum potius vt amplijfima Methodus^qua tum 
vtemur , aliorum motuum dcmonjlrandorum in excmplum 
veniat . 

PROP. XVI. THEOR. XIL 

IN eadem redla CD coeant duae plana? , interfeq; fimilcs, ^.^^ e.fig 
ac prorfus sequales figur^ ADCA, BDCB, & quidem 
ira , vc ab eodem pundo M fi ducarur MH paralkla CA, 
et ML ipfi CB , fit femper MH sequalis ML , quemadmo- 
dum sequales funt interfe CA, CB . Dico ( fi concipiatur 
folidum eius indolis, vt dudis re<5lis B A , LH cadant iftat 
omnino in folidi iftius fuperficieiipfum vero folidum, quod 
fir BADC , fecetur plano quolibct a^quidiftantc figuric 
BCD ) fore, vr fcftio ifta KFEIK, fit prorfus fimilis, a-qua- 
lifquealrericonrerminas AEI; fed opporret, vtpalameft, 
coeuntes illae figura: non in eodem plano reperiantur. 

Cum duo plana inuicem parallela KIE, BCDfecenc 
alia duo inrerle item parallela ACB, HML,erunt commu. 
nes fedliones, interfe omnf s a^quidiftanrcs rcdse linex KI, 
CF,ML, CB. Cum veroobnaruram folidi, fediones 
BAC, IHM trianguIafintreaiIinea,eritvrBCadCA, 
ira KI ad I A . Sunt aurem priores intcrfe a?quaks, ergo & 
poftrcma? KI, AI inrerfe aequabuntur . Eademque ratione 
funt xquales HG, GF .• & quoniam ob fimilitudmem fign- 
rarumanguIusBCDa?quarur angulo ACD , & angulus 
BCD a?qualis angulo KIE r^nam etiam CD, lE funt redx 
a?quidiftanres, cum nempe fint communes 'ediones plani 
DCA fecanris duo spquidiftanria KIE , BCD ) ergo cum-. 
angulusparirer ACDa?quet angulum AIE,eruntanguli 
KIE, AIE,etFGE, HGF a?quales . Quod &c. 
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PROP.XVIL THEOR.XIir. 

Ilfdcm manentibus. D/co triangula ACB, LHMeflfej 
fimilia . Sunt enim parallelcB &c, interfe tam red^ CB, 
ML,quamCA, MH; ideo anguli ACB, HML interfe 
scquabuntur, & funt circa eos proportionalia latera , nera, 
pe BC ad C A , vt LM, MH; ergo conftat propofitura . 

CorolUrium . 
Simul conjtat rei^fas JB, LH intcrfs dquidijlarc . 



PROP. XVin. THEOR. XIV. 

ITfdcm vt fupra manentibus , ita tamen vt ACD fit an- 
gulus redus^fic enim DC perpenJicularis erit duabu$ 
AC, CB ) Dico folidum huiufinodi ad prifma , cuius bafis 
ABC, & alticudo CD eandem habere racionem, quam fo- 
Kdum rotundum ortumexrotatione figur^ CADcirca^ 
axem CD ad cylindrum genitum ex conuerfione redan- 
guli AC in CD circa eundem axcm. 
1^sh,6.rtg.2. Compleatur ipfum prifma, & firquidem AQDPBC, 
quod fecetur vna cum propofito folido per quoduis pla- 
num bafi ACB sequidiftans : fict in prifmate fedio trian- 
gulum OMN fimile, a?qualeque ipfi ACB , & in altero fo- 
hdo triangulum LHM eideniACB fimile. Triangulum 
ACBprifmatisadtriaguIumidcmfolido propofiro com- 
mune, eft vt circulus radio CA defcriptus ad circulum 
eundem ; Item triangulum NOM fedio prifmaris eft ad 
triangulum LHM feaionem propouti folidi,vt circulus ex 
fidio MO defcriptus ad circiilum radio MH. Cum dein* 
de idem dicatur de alijs omnibus fcclionibus prifmatis , & 

pro- 
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propofiti folidi erunt omncs fimul prima?, qux interfo ig./» 
aquaks funt.adcmnes fimui fecundas vt omnes tertise, '^^"Jt 
his partibus interfe aqualibus , ad omnes quartas ; fcilicct TcrruT"^' 
erunt omnia triangula prifmatis , fcu ipfum prifma ad om- 
nia triangula propofiti folidi, feu ad ipfum foiidum, vt om- 
rescirculicius cylindri,qui oritur cx coniicrfione figurae 
ADCA circa axcm CD , Iioc eft vt ipfum folidum rotun- 
tlum, feu cylindrus ad omnes fimul circulos foiidi rotundi 
geniti ex rotationc figura AHDCA circa axem ipsu CD, 
lcu ad ipfum propofit um folidum . Quod &c. 

PROP. XIX. THEOR. XV. 

ET rurfus ipfa manente figura parct . fiducanturHR, 
LSparallelasMD, fore non foJum figuram AHDPA, 
fimilem.ac a?qualcm BLDQB ; veriim ctiam APRHA ipfi 
BLSQB : Cum itafit, aio , eundem cylindrum ad loli- 
dumrotundumgcnitum,exvolufatione figurjc APDcir- 
ca eundcm axem CD eandem rationem habere , ac prifma 
prardidu, cuius bafis ACB, altitudo AP ad foiidum, quod 
lupercft ex ipfo prifmate, dcmpto folido ACBLDH A . 

Nam ex pra;terita propofitionc nouimus, didum prifma 
ad folidum eius partem ACBLDHA efle vt cyiindrus or- 
tus ex conuerfione rcaanguli CP circa axem CD ad par- 
tera eiusrotundumcirca axem eundem CD conuerfafi- 
gura ADC , ergoperconuerfionem rationis, crit id quod 
propofuimus. 

D E F. IV. 

QVodcunque ex didiis propofiris folidis voccfur ab 
ea figura,iuxta quam intclligiturortum. Scilicet 
- AC BLDHA dicarur a figura AHDCA, & alte- 
rum.quodfuitrefiduum pr«di<ftum dicatur a figura AH- 
DPA. PROP. 
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PROP. XX. THEOR.XVI. 



Tak^iig.^, C I a quibufcunque figuris fuerint duo folida, hxc inrcr- 
* *i3 fc erunt vt (olida aliagenita ex conuerlToneillarum 
figurarum circa communem fedionem fimilium, oequa- 
lium, ac inrerfe coeuntium figurarum • 

Solidum a figura ABC fit CAFDBC , & quod eft a fi. 
guraGLHeftoHGILH. Dico illud ad hoc lolidum elfe 
vt rotundum natum ex conuerfione figur^e ABCcirca-, 
axem CE ad rotundum ortum ex couerfione figura* GLH 
circa axem HL. Opportet tamen angulos ACF , GHI 
a:quales cflre . Intelligantur prifmata triangularia, quorum 
bafes ACF,GHI,&altitudinesCE,HL; hoc eftfintipfa 
folidaprifmatica AFCEBD,GIHLMK. Solidum afigu- 

iB.k^iius, ABC ad prifma AFCEBD habct eandem rationem, 
quam folidum rotundum ortum ex conuerfione figuvx 
ABC circa axcm CE ad cylindrum natumexrotatione 
ABEC circa eundem axem CE ; hic vero cylindrus ad cy- 
lindrum alium natum ex rotatione re^aanguli GMLH cir- 
ca axem HL cft vt prifma, cuius bafis ACF , altitudineque 
CE ad alrcrum prifma bafcm habens GHI fimilem ipfi CF 
( nam circa angulos scquales H , C funt latera ctiam pro- 
portionalia, nempe jrqualia ) & altitudinem HL . Solidum 

rxeadem P^^^^^^^' '^^^ ptifma GKHM ad folidum , quod eft a 
'^^* plano GLH habet eandem rarionem, ac cylindrus , qui fit 
ex conuerfione reftanguli HM circa axem HL ad folidum 
rotundumortumexcircumadionefigur^ GLH circa ip- 
lum axem HL , crgo ex a^quali crit folidum a figura A BC 
adfolidumafiguraGLH, vtrotundum ex rotatione figu- 
la? ABCcircaaxemCEadrotundumalterum ex conuer- 
fione altcrius figura: GLH circa axem HL . Quod &c. 
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PROP, XXI. THEOR. XVI. 

PRopoficis ijfdem folidis, erunt inter fe , vt momenta fi. 
gurarum a quibus lunc ,quie camenfigura? fufpenfse 
lint ex longicudinibus dedudis ab ipfarum grauicacum^ 
ccncrjs vlquc ad coeuncium figurarum communes lilas lc- 
«lones. 

Figura?, a quibus funt folida, ponanrur ABC , GLH, c^- 
tra grauicacum illarum M, N ; axcs, fiue communes fedio- 
nes coeuncium binarum incerfe fimiiium, ac jcqualjum fi- 
gurarum a quibus dicuntur ipfa folida; & demum MO,NP 
pcrpcndicuJares finc ab ipfis ccmris ad jJlas communes fc- 
(^tionesdeduaa?CE,HL . Dico, fohdum a pJana fi^ura-. 
ABCad folidum a plana GHLcandem habere rationem, 
ac momenrum figur^ ABC pcndentis cx MO ad momenJ 
tumakerjusfigura?fiifpenfxexNP. funt enim h^tc loli. ^'•^^•^*'"'' 
da interfe , vc rotunda , quorum genernces figur^ ABC, 
GLH circa axes CE , HL , huiufmodj vero (olida funt vt xor Um ?r 
momentapropohtajergofolidumaplana figura AfiCad ''^"^ 
johdum a plana GLH, eric vt momenrumfigura: ABC '^*'*-^*^''^''^ 
luJpcnfeexMOadmomentum GLH pcndentis ex NP. 
Quod&c. 

Corollarium . 

C um tpfa ilU momentA ne^fantur ex rationlbus fi^urarum 
ABC, G LH, & ex longttudtmhus , ex tjutbus pendtnt iffdfi^ E^^meehMni- 
gura ( nam habentur vtgrauia ) ex i/fdcm ettam rattombus 
componentur folida, qua funt ab ipfis fgurts — 



PROP. 
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PROP. XXII. THEOR. XVIL 

TM,h.T,fiiX. ▼ Magines velociracum, (eu fpatia, q-ia? curruntur accele» 
J. ratis inoribus, func vt folidaabMiagtnibusriinpliciuiil 
motuum, ex quibus ipfi gignuntur accclcrati . 

Sint imagines fimplicium motuum A8C , GLH , & folf^ 
daabipfis imaginibus (angulis ACQ, GFID (emperre- 
ais,aut faltem ^qualibus) inreltigantur ABCRQ, GLHD. 
Dico, vt funt interfe ifta folida , fic effc homologe fpatium 
exadumtempore ACmotu accclcrato ex fimplici motu 
imaginis ABCadfpatiumtranfadum tempore GHmotu 
item accelerato ex fimplici imagine priori homogenea.. 
GLH: fecetur folidum ABCRQ plano ^equidiftanti QCR> 
j6Mms. quod f aciat in folido ipfo feclionem TSVX : erit ha?c figu- 
ra prorfus fimilis, ac icqualis contermina? ABVI ; quare 
4. huius, cum in accelerato motu velocitas , qu^E habetur momen- 
to C ad velocitatem momenro S fit vt imago ABCfim- 
i6Mi:^. plex ad fegmentum eius AB VS .• erit etiam QCR icqualis 
ABC ad feftionem folidi TS VX, qua? aequatur ABVS , vc 
illa eadem velocitas noomento C mobiliinha^rensad ve- 
locitarem momenta S altcrius accelerati motus . Eft au- 
Def„s.primi tem fcdio TSVX ad libitum fumpta ; crgo foHdum ABC- 
huiHT. QRpoteftfumi merito vc imago velocitatum accclerati 
& Def. i.hu- motusjcuiusfimplcximago ABC; & eodem tnodo fol^ 
$T,^.bmus. dum alcerumvicemgercc imagmis velocitatum altenus 
niotusexfimpIiciimagineGLH,itaque erit obhomogc- 
neitatem fpatium tranfadlum moru accelerato iuxta fim- 
plicemimaginem ABCad fpatium tranfa(5lum motu ac- 
celerato iuxta fimplicem imaginem GLH , teporibus AC> 
GH, vt folidum ABCQR ad ALHD > 
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p R o R xxif: T H E OR. X VIIL 

Slnt nunc CE, HL communes feftiones imaginum fim- 
plicjum ABC, GLH, fiextcnderentur cum fuis arqua- 
lib js, ac fimilibus coeuntibus figuris . Efto paritcr M ccn- 
trumgrauiraris imaginis ABC,et Ngrauitatisalteriusima- 
ginis GLH ; adbs demum M(>, NP perpendicularibus ad 
ipfas CE, HL . I)»co, fpatium accclerati motus ab imaginc 
fimplici ABC ad fpatiii accelerati alrerius morus ab jma- 
ginefimpIiciGLHcomponi ex rationeimaginis ABCad 
imaginem GLH, & ex ea perpendicularis MO ad perpen- 
dicularem NP . Cum ha-c ipfa fpatia fint oftenfa , vt foli- ^iMfts. 
da a figuris ABC, GLH hxc vero funt vt momenta ipfa- 
rum figurarumfufpenfarum ex MO, NP. Ergo quemad- 
modum momentaifta neduntur cxrationibus figurarum 
tanquam magnitudinum ABC ad LGH , & diftantiarum cu. 
MO a J NP, ita parirer ex his neitentur propofita fpatia • 

Corollarium . 

TAtetcommuntsfeEtionesCE^ HL effe Jtcjuidifantes af^ 
flicatis AByHLytjUA intmagtmbus fumuntur ptrpendtcuU' 
res reais AC , GH nam HL cH re6ta^ in quam coeunt fgurx ^-prtmn^ 
plan/t fimtleSy acaquales . ^*"''* 

PROP. XXIV. THEOR. XIX 

SI imagines fimplicium motuum fuerint fimiles , fimili- 
rerque fufpenfe, imagines velocirarum accelerato- 
rum motuum trunr in triphcata ratione temporum fimpli- 
ciummotuum, autintriplicatahomologarum, vel extre* 
marum velocitarum eorundem fimplicium motuum. 
Cum centra grauicatum fimiiium imaginum,feu figu- r^^.7JF(c-^ 

I 2 ra- 



Geometria Adotus 
rarum, fint punfla in ij fdem figuris fimilitcr pofita , ponun • 
turvcroimagines fimiliter fufpenfe, ergo fequitur ipfas 
longitudines efle vr larcra homologa diftarum imaginum, 
fcilicet vt tcmpus AC ad tempus FG , vel vt extrem» ve- 
locitatcs BC ad K E , Quamobrcm imagines ipfe, cum fint 
in duplicata ratione laterum homologorum , fi huic dupii- 
catjcaddaturaliaratio fimilis rationi longitudinum ,fiet 
ratio imaginum veIocitatum,feu fpatiorum acceleratorum 
motuum ex fimplicibus illis deriuantium triplicata tempo- 
rum, vei extrcmarum veiocitatum fimplicium motuum. 

PROP.XXV. THEOR.XX. 

SI vero fimpliccs motus extiterint fimiles, stqualibufq; 
temporibus abfoluantur , imagines accekratorum 
r^.7j%.4. J^ofuum erunt in fola ratione amplitudinum imaginum 
fimplicium. 

Sinc imagines fimilium, ac fimplicium motuum RAC^ 
KFG, quarum grauicatis centraD,H, cruntex hypothefi 
t.trimihmHs tcmpora AC, FG a?qualia; & ideo fpatia,fcilicet jma^mes 
a^r//«;w. vclocitatum BAC, KFG habebunt eandem rationem, 
quam fummae, aut extremae mocuum fimplicium velocita- 
tes, fcilicet, quam amplitudines imaginum , feu genefum : 
funt vcro diftantia: DE, HI pariter arquales, quia AC, FG 
15. buiHs: aequales funt; ergo cum fpaiia acceleratorum motuum ne- 
dantureximaginibus fimpiicium motuum ABC,KFG,& 
ex diftantijs DE ad HI . liquet ipfa fpatia efTe in vnica , fo- 
Jaque rationc amplicudinum BC , KG , aut ampiitudinum 
genefum. 

PROP.XXVI. THEOR. XX. 

ATfi fimplfcium, fimiliumque motuum fuerint im,aoi- 
ncs a:que ampi^,imagines acceleraiorum mocuum, 

fiue 
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Liherll. 6$ 
fiue tempora crunr m duplicata ratione temporum ifto- 
rum, vel illorum motuum • 

Amplitudmes imiginum'fimplicium , velocitatumque j,r , 
BAC, KFG funto BQ KG , qu^e ^quales fint. Dico fpa. '^^'^* 
tia acceleratorum motuum ab illis (implicibus imaginibus 
fore m duplicata ratione ^en^porum AC ad FG (quc fem- 
pcr in acceleiatis ponunrur eadem , ac in fimplicibns, ncc 
aiiter effe poffunt.) VtFGad GK,itafirAC adCL,& 
intelligatur LAC imago alterius motus fimilis motui^cuius 
imagoBACvelKFG. Facilc dcmonftrabirur ipfam fi- Def.j primi 
guram LAC fimilem efTeipfiKFG, & ad BACeandem^ ^«'«^. 
habere rationem,quam LCad BC. Cum ergo imago B AC 
ad imaginem KFG componatur ex ratione imaginis B AC 
ad LAC ^quajfuntvtBCad CL) & ex ratione imagi- 
nis ALCadimaginem KFG,qu^funtinratione compo- 
fita LCad KG,et AGad FG .-priorcs vero duse rationes 
componunt vnicam sequalitaris , ergo relinquirur, imagi- 
nemBACadimaginemKFGeffevt ACad FG; fpatium 
vero accelerati morus ex fimplici imagine B AC ad accele- 
rarumexfimpIiciKFGneairurex rationeimaginum fim- 
plicium ipfarum,&exeadiftantiarumDE,HI a centris 
grauitatumdeduaarum D,H,etfunt red^in eadem 
rationc, ac altitudines AC, FG (nam in fiauris, feu imagi- 
nibus fimilium motuum BAC, LACcentra grauirarum 
lunr meademreaaparallelaipfiBC, & in LAC, KFG 
lunt in puncftis fimilirer pofiris , adeour , ficut pofitum eft, 
4'atio ipfarum diftantiarum in ipfis figuris LAC , KFG, feu 
BAC,KEGeademfit,aclarerum homologorum LCad 
KG,vcl ACad FG; ergofpatium accelcrati motusex fim- 
pliciimagineKFG,eritvtquadratum ex AC adquadra- 
tum ex FG, nempe in duplicata ratione temporum fimpli- 
ciummotuum. ^ 
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PROP.XXVII. THEOR.M. 

JL/ plicium, fimiliumque moruum , imagines accelcra- 
torum motuum,feu fpacia ijs motibus exa^a componen- 
tur ex duplicara remporum rarione,& cx ea amplirudi- 
num, vel applicatarum homologarum carundem imagi- 
num • 

Imagines fimilium , fimpliciumque motuum fint Bx\C, 
KFG • Dico.imagines accelerarorum motuum ab illis fim- 
plicibus deriuantium habere rationem compofitam cx du- 
plicata temporum AC ad FG, & amphcudmum imaginum 
didarum, velgenefum. Intclligatur alius fimilis morus, 
cuiusvelocitacumimagofitDFGa?queampIi , ac homo- 
geneaipfiBCAjmmirum fir DG aequalisBC • Quoniam 
imago accelerati morus cx fimplici imagine B A ad imagi- 
nem accelerari ex fimphci imagincKfG componiturex 
rarionc imaginis accelerari morus,cuiusfimpIex imago 
BAC ad imaginem accelerari morus exfimplici DFG, & 
cx imaginc huius accelerari morus ad accelerati imaginem 
a fimpliciKFG; eft aurem priorrario imaginum, feu fpa- 
tiorum acceleraris motibus percurforum ipfa temporum 

Pr.itf hmus. jupijcara AC ad FG,&alrera didarum imaginum, (eu 
fpariorum itcm acceleratis monbus confedlorum , & quo- 

»y. hums. fimplices imagines funt DFG, KpG , eft eadem, ac ra- 

tio amplirudinum DG,leu BC ad KG. Ergocum iftae 
amplirudines fint ea^dem, ac ill«e genelum, conftar propo- 
firam rarioncm acceleratorum moruum ex fimplicibus 
imaginibus B AC, KFG habere rationem compofitam ex 
duplicata temporum AC ad FG, & exea amplitudinuni 
imaginum fimplicium BC ad KQ, feu amplicudinum geiie- 
fum, Quod&c. 
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PROP. JSTXVIir. THEOR. XXIL 

C I genefes (imiliurn, fi-npliclumque motuum fuermc 
i^j^* O ajqueampla?, nnagines acceleratorum motuum erunt 

, jf duplicaca ratione remporum , vel altitudinum ipfarum 

^^*' genefum. ^ 

Genefes fimilium, ac fimpliciummotuumfunto ABC, _ , . 
f)EF, quarum amplitudines xquales fint AC, DF . Dico, ^''^•^•^«•^, 
imagmes,fiue fpatia acceleratorum motuum effe in dupli- 
j ' ^^^^ ratione temporum, vel alcitudinum BC ad EF . Cum 

* AC, DF fint gradus velocitatum in extremitatibus fimpli- 

Cium decurfuum, etiam imagines velocicatum , iuxta Id^s 
"^» gcnefes , qu» fint interfe homogenea? , erunt «queampl^, 

"o- & funt firailium motuum; ergo imagines acceleratorum . , . 

lam / motuum, iuxta fimplices illas genefes, aut imagines ^que- ''^'^'^'^* 
^S^* amplas erunt in duplicata ratione tcmporum : funt autem 

" imagines velocitatum aequeamplse, fimiliumque motuum, 

igo hoc eft fpatia BC ad EF vt ipfa tempora ; ergo fpatia acce- 

• leratorum, propofitorumque motuum crunt in ratione du- 

icm plicata altitudinum BC , EF fimplicium genefum , ABC . 

P^- DEe. Quod&c. r > . 

um 

PROP. XKIX. THEOR.XXIIL 



C Igenefes fimilium, fimpliciumque motuum fuerint 
O ajquealtae , imagines , fiue fpatia , acceleratorum mo- 



po- tuum erunt vt tempora, vel reciproce vt amplitudines gc- 

nefum ipforum fimplicium motuum. 

Gencfes fimilium , fimpliciumque motuum , ac interfc , . 
homogene^ fint BAC, DEF, qu3e habeant altitudines ^'^•^^^'^- 
AC, EF ^equalcs . Dico, imagines acceleratorum motuum 
cffe inter fe, vt tempora diftorum fimplicium motuum, vel 
reciproce vt amplicudines ipfarum genefum . Concipian- 

tur 



Geometria Motus 
tur imaglnes velocicatum fimpliciu motuum , fcilicct GHI 
iuxta genefim BAC, et MKL iuxta altcra gcncfim DEF,& 
quia,vtpotc homogene?,funt inter fe vt fpatia gqualia AC 
ad EF,eruc ipfa? imagines ^quales inter fe,cu verd ob fimili 
tudine motuum eae ipfae imagines neftaniur cx rationibus 
GIadML,&cxea, quam habetHI ad KL,fequitureflc 
GladML, vtKLadlH,& demum quia acceleratorum 
motuumfpatiaafimplicibus imaginibusGHI , MKL nc- 
duntur ex duplicata temporum HI ad KL, & ex ca ampli- 
tudinum G I ad ML, fiue ex ea, quam habet KL ad HI , rc- 
linquitur, fpatia acceleratis illis motibus confeda clfc in- 
fola, vnicaq; ratione temporum HI ad KL , vtl inci ?qua- 
Ji ratione ,rcciproca amplitudinum imaginumML ad GI, 
vcl gencfum DF ad BC . Quod &c, 



PROP. XXX. THEOR. XXIV. 

V^cunque fuerint genefes fimihum , fimpliciumque 
motuum, dum interfe homogenea?, fpatia accclcfa- 
^^^tismotibuscxillis fimplicibus exada ncdentur 
ex duplicata ratione altitudinum , & rcciproca amplitudi- 
num earundem fimplicium genelum, 

Sint qu2BCunque fimilium motuum genefes BAC, KFG. 
Dico,fpatia acceleratorum motuum, ab ijs fimplicibus de- 
riuanrtumjcomponiex duplicataratione aititudmum AC 
ad FG, & ex ratione extremarum velocitatum , feu amph- 
tudinum reciproce lumptarum ipfarum genefum: efto alia 
genefis DFG illis homogenea, & motu pariter fimilis cum 
ijldemgencfibus. Eadem fic amplitudinearqualis BAC, 
&aItitudoeiusfitFG,fpatia acceleratorum moruum tx 
fimplicibus genefibus aequales amplitudines hab.nribus, 
& fimilium motuum BAC , DFG funt in duplicata Yationc 
redarum, feu ahitudinura AC ad FG, & fpatia accelera- 
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Liherll. 

torum motuum ex fimplicibus gcncfibus,quae finc In ca- 
dcmaltitudineDFG,KFG,funcin rcciproca racionc an> 
plicudinum, feii primarum vclocitacum KGad DG, vel 
BC; ex ajquali igicur fpacia accclcracorum motuum cx 
propofitisfimplicibus gencfibusBAC, KFGne<aenrur cx 
ratione duplicata altimdinum AC ad FG,& rcciproca 
amplitudinum KG ad BCcarundcm gcnefum BAC| 
KFG. Quod&c. 

Scholium . 

Atquia infpatys , qu/t accelerato motu peraguntur ; non 
feruatur ratio altitudmum genefum Jimplictum ycxquo orL 
turin hac methodo quadam percipiendi difcultas; ideo fe^ 
quentiproblemate^ aitjfque iam notis verttatibus^ rem plani 
iUuJlrabimus, acjtmuldocfrind vfum trademus. 

PROR XXXL PROB. VI. 

EX datis fpatijs accclerato motu confetais, cognitif- 
que primis, aut poftremis fimilium, fimpliciumquc 
motuum velocicacibus , repcrirc tcmpora ipforum de- 
curfuum . 

Spacia mocibus acceleratis exafta funt C , D, & velo- 
tates,feuamplitudinesgenefumponanture(reA, B, fcili- ^"^* ^•^''f-'- 
cct A principio motus per C,& B inirio morusper D,qu^- 
riturratio temporum, quibuscxigunturpropofira fpatia. 
Vt A ad B, ita fiac C ad E, & inccr £, ec D fumatur F me- 
dia proportionalis. Dico ipfa cempora cffc vc E ad F. 
Componuntur fpacja acccIcracismocibusexa<aacxratio- ^7 ^^/«^ 
ne quadracorum ccmporum, & ex ca amplirudinum , feu ' 
homologarum velocitatum in fimplicibus motibus. fimili. Um,pr.^,$rU 
bufquefumptarum;&ideotemporum quadrata necten- ^ihHim. 
tur cx racionc fpaciorum C ad D, & cx rceiproca ampli- 

K tu- 
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tudiiium E ad Ctemporum igicur quadrata erunt vt E ad 

D, ipfa vero tempora vt E ad Quod &c. 

PROP. XXXII. PROB. vir. 

EXdatis fpatijs accelerato motu tranfadis, datis item 
primis velocitatibus fimilium, fimpliciumque mo- 
tuum,inuenirealtitudines fimplicium genefura, exquibus 
TAb,T.fin.\, propofica fpatia effecaa funt. 

iQ^hwHs. Spatia fint E, D reliquis,vt fupra, manentibus: quoniam 
fpatia accelerato motu tranfa^la componuntur ex ratio- 
nibus amplicudinum genefum fimplicium,*fimiliumquo 
mbtuum reciproce fumpcarum B ad A, fiue E ad C, & ex 
ca quadratorumalcitudinumipfarumgenefum; erit ratio 
di(ftarum alcitudinum duplicata C ad D; quare F,fi fic me- 
dia proportionalis, non inter E, & D ( vt antea pofuimus) 
fed incer C ad D; eric fane C ad F racio alcicudinum gene- 
fum firaplicium , fimiliumque motuuro, quam quereba- 
mus. 

ExempUm primum: , , 

SI idem graue naturaliter cadens percurr^rit a quietc 
duo fpatia ; tempora crunt in ratione fubduplicata^ 
corundem fpatiorum. 

Ex Cor. pr:4. huius conftat redangula effe genefes fim- 
pliciummotuumgrauium naturaliter defcendentium , & 
cxdef. y.primiliqueteafdem genefes effe motuum fimi- 
lium. Cumqueeiufdem mobjlis naturaliter cadentis vc- 
locitas a quiete fit vna, eademque; fimpliccs motus erunt 
ij,vtgcnefum fimi!ium,fimpliciumque motuum araplitu- 
dines ^quales fint, proptcreaque, vc in figura prsecedentis 
propofitionis sequales cruntC, E, atque adeo fpacium-, 
Cfiue E ad D ent in duplicata rationc temporum E ad F. 
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Lilper II. fj 
Exemplum IJ. 
PROP. XXXIV. THEOR. XXVIL 



TEmpora fimilium vibrationum funt in fubdupl/cata 
ratione arcuum exadtorum, feu longitudinum pen- 
dulorum,quorumfuntvibrationes. Sint grauia pendula 
LA, LF, quceabeademreda LF difcedentia currant fuf- 
penfa ex L duos fimiles arcuscirculares FI, AC. Dico 
temporahorumdefcenfuumcffe inratione fubduplicata^ 
[^^ arcuum FI, AQfeu longitudinum filorum, aut haftularum 

FA,LA- Ducamus quamcumque redamLBG, erit AB 
^^^^ , ad BC, vt FG ad GI, & cum praeterea velocitates pendu- 
"^^- ) \ox\xm a quietc in A, F fint a?quales, pariterque velocita- 
nus) tes ^Equalcs a quiete in B, G; erit velocitas in A ad veloci- 

•ne- tatem in B, vt velocitas in Fad velocitatem in G, quare 

:ba- confideratis arcubus ABC, FGI, vt alticudines re6t?,7qu2e 

item forent in B,G proportionaliter fedl? ^ genefum fimi- 7.^imh 
|gp hum fimpliciumque motuum,quarum amplitudines a?qua 

les funt, erunt fpatia in acceleratis decurfubus per FI, AC 
i rationc duplicata temporum, fcilicet ipfi arcus, aut lon- 

gitudines LF, LA erunt in rationc duplicata tcmporum.,. 
tta^i Quod&c. ^ 

Idem dcmonftratum eflet beneffcio imaginum, qu^e vt- 
^n^* ^ pote eorundem illorum motuum fimpIicium,forent etiam 
» & iimilium, & funt amplitudincs arquales, etenim c^dem-i 

mi- funt, ac genefum; ergo rurfus fpatia, hoc eft arcus ABC 

ve- FGI, nempc longitudines filorum IF, AC erunt in rationc 

unt duplicata temporum, Qupd&c. 
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Scholium. 

yideSye[UAmhreuiterreidi^cilUmA demonjlrationem at^ 
iultmus ynecduhiumy cjuinilUextendt queAt ad quafcum^ 
^uelineas decurfuum^ dummodo fimiles.ac ftmiliter poftas in 
tffdemy vel aqualthus ah horizonte planis tleuatis , quemad- 
modum Dominus Vtuianus pulcberrime frofofuit. 

BxempUm 111 
PROP.XXXV. THEOR.XXVIIL 

Tah.zfy.s. ' I ^ Empora lationum a quictc per plana eandem clcua- 
JL tionem habcntia funt homolog& vt longitudincs 
planorum . 

Sint plana AB, AC candem elcuationcm AD habcntia. 
Dico tcmpuslationis per AC ad id per AB efle vt AG ad 

AB. rha?c Torricellij propoficio, expofitioq; cft, hancquc 
candcm vcritatem cxnoftrisprincipijs demonftrare visu 
cft , non vt de rc illa dubitemus, immo contra,qu6d de ca-, 
plenefatisfaclifimus,excorurfus dcmonftrandam fufcc- 
pimus, vtcxindc mcthodusnoftra, quam vera fit > clucef- 
cat) Momentum defccnfus inplano AC ad id defcenfus fu • 

Tor.pr. 1. de pcrplanoABeft vt ABad AC; funt autcm dcfccndcntiu 
m9tHgrHum, grauium, etiamfuperplanisinclinatismotus, quosfimpli- 
ces appellamus, intcr fe fimiles, nempe quorum genefcs 
Wm!!'^'''^' funtre(aangula;crgohabebimusfimplice$ genefcs , vnam> 
cuius altitudo AC amplitudoque AB; alteram, cuius am- 
plitudo AC, altitudo autem AB; itaque propofitis fpatijs 

AC, AB,primifque velocitatibus AB,AC,fi fiat ABad AC 
vt CA ad EA,erit EA ad AB duplicata tcporum, & idco 

ii.vthi.hti. ratiotcmporumpcr AC, ABcricCAadAB, Quod &c. 
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Liherll. 
Exemplum ll^. 
PROP.XXZVL THEOR. JXIX. 

Ilfdem prorfus manentibus demonftrarunt Gallileus, ac 
Torriccllius, gradus velocitarum acquifiros in B , et C 
eiufdem mobilis defcendemis a quietc in A parcs effc; 
idipfum nos oftendemus. 

Cum tempora fint vt AC ad AB, & velocitates a quie- 
te in rationc reciproca temporum, kWic^x vt AB ad AC , 
fint deinde velocitates cx vt amplitudines imaginum fim. 
plicium, fimiliumque illorum motuum( nam amplirudines 
imaginum velocitatumfunr prorfusea?dem, ac ill*p gcnc- 
fum ) crunt ipfse imagines fimplicium moruum sequales ; 
nam tempora, quce fummuntur vt alrirudines imaginum 
reciprocantur, vt diftum cft, amplitudinibus, feu primis a 
quiete velocitatibus, atin motibus acceleraris ipfse intc- 
gra?imagines fimplicium motuum funt loco graduumve- 
locitatum in extremo fpatiorum acquifitorum;ergo ia B>cc 
Cgradus vclocitatum a?quale$erunt. 

PROP. XXXWll. THEOR. XXX. 

SIa?quaIiapondera,fufpenfafint ex filis, quorum par- 
tes interfe a?quales, prae rra(5lione apqualitcr elongen- 
ter tempora in rediru ipforum filorum, cum ab ipfis graui- 
bus ftatim liberamur, aequalia erunr, Hoc primum demo- TaUfy^u 
ftrabimus alia via, tum methodo noftra, vtdeea aliud 
exemplum tradamus. Sint funiculi AB, DC, & ex ijs 
pcndeant a^qualia grauia B, C, adeo vr fun-ptis hinc indi 
parribus a?qualibus eorundem funiculorum, conftet ipfas 
^qualiter ab ipfis grauibus trahi, arquc produci. Dico, fi 
clongationesfiniHB,GC, & omnibusfic ftaatibus pon- 

dera 



jS Geometria Afotus 

dera fubmoueanrureKB,et CfunicuH5ca?fis,fore vteac- 
demextremirares refticuanrrr inH,etG a?qualibus tem- 
ponbus. Sit ARarqiialisDC, eritporro elongario fada 
pt r idem grauc B, quae fit EF, sequalis GC; propterea li- 
oeratis funiculis ad et C, eo Jem tempore refticuetur C 
inG.acEinF, quotc nporeetiamBinH refticutum fue- 
rii; n im vno pun<ao in primum fuum locum redito, ctiam 
alia fingula in fuum locum perueni(rc,opporcebit. 

£xemplum . 

HAc occafione de funiculiserit non iniucundadifer- 
tario,remcfue fic adhuc iata(aam promoucbimus , 
fimuique demonftrabimus . 

Idipfum piopoficum noftris principijs fic demonftra- 
inus. 

Sint eade,qu2e fupra, fcilicet conceprfs in filo AB quot- 
libct partibusinterfe aequalibus,Iogitudincque totam im- 
plentjbus, hx fingulac a?qualircr apondcreB trahentur, 
critque BH fumma omnium di6larum partium elongatio- 
num, & codem pado EF erit fumma elongationum partiS 
omniumm AEcontenrarum, abeodcmquepondere effe- 
darum; proprerea vr AB ad BH,ira erit AE ad EFjquamo 
brcm velocicasetiam pundi B fublato pondercBerit ad 
velocirarempundti E obeandem derrailionem, vt BHad 
EF,veIBA ad EAfnam quor funrparces concepr? irL. 
vcraque fili loni^itudine, roridem funt eciam impecus incer 
fe ^equales ) idem oftenderemus fi loco ponderis B, minus 
quodcumque fufpenderemus, vt fcilicet punda B, et E ad 
qucmuislocumfupcriusremanerent , librarencurquecum 
refiftentijs partm eo elongatarum,ergo cranficus ex B in H, 
& pundli E in F fubdudto pondere B erunt mocus fimilium 
fimpliciumque;fedmocuscx CinGcxempto pondcrc C 
cft prorfus idem, ac motus in F, ergo motus fimilcs, ac 
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fimplices ex B in H, & ex C in G, cx quibus fiunt accelc- 
rdti, genefcs habcbunt, quarum prima? velocitatcsjeu am* 
plitudines proportionalcs fimc aititudinibus earundcm, 
/patijs nimirum CG,BHaccelerato motu Cxigendis; qua%' 
mobremcomponenturex ratione ipfarum velocitatum, 
feu amplitudinum C :G ad BH, & ex ea quadratorum tem- 
porum,qua?proindea?quaIitatiserit; itaque etiam huius 
lubduplicata; hoc eft tempora in tranfitibus accelarato 
motu exa<ais,erunt paria. 

Corollarium . 

Hinc fatetyvbi aque erajjls Jllis eiufdemque materiei vel 
cedenttdfufpenfajint aqualta pondera, tunc primas velocita- 
tesy fubdu^is pondenhus.fore in eadcm rattone elongationuy 
vel longitudtnum filorum. 

PROP. JfXYVIII. THEOR. XXJfl. 

SI Cxtremitatibus funiculorum ex vna parte firmatoru , 
ac eandem craffitiem habentium, nec noneiufdem 
cxdentiieexiftentium,fuerintfufpenfa acqualia pondcra, 
qu^ jnde ijfdem longitudinibus feruatis, quomodo opor- 
tet tollantur,eruntfpati3 recurluum, temponbus fimpli- 
cium motuum Cxaita in ratione longitudinum pendulo- 
rum. 

Sit funiculus AC a^quecraflus ac BD, & fufpenfis 
hinc indeponderibusarqualibus, elongatio primi funiculi 
fitCE, &alteriusfitDF. Dico fpatia temporibus fimpli- 
ciumimaginum, abcxtremitatibus folutiscxadta, fore in., 
ratione longitudinum ipforum funiculorum. 

lam conftat CE ad DF effcvt AC ad BD,in qua ratione 
iunt etiam velocitates a quiete, dum pondera (ubduccren* 
lur ex E, et F, vel ex alijs pundtis quibufcunque fi ^qualia 

pon- 
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pondera fufpcnfa fuiffenc maioris, vel mlnorls pondcris , 
fic cnim concjpiuntur genefes fimilium, fimpliciumquc 
mocuum, quarum alcirudines a^quancur clongacionibus 
funiculorum; proprcrea fpacia recurfuum cemponbus fim- 
plicium mocuum cxa6ta,neclencur ex racionibus duplicaca 
CEad DFjhoceft ACadBD,& cx rcciproca fiiorum , 
fcilicec BD ad AC, qjae rano, vci d'ximus, cft rcciproca-. 
primarum veIocitacum,feu amplicudinumgencfum limpli* 
cium , crgo ipfa fpacia in redicu filorum ab cxtremicatibus 
folucis exa^aa, eruncvc ACadBF, fcuvt CEad DF • 
Quod&c. 

PROP. XJXIX THEOR. JfXJfl. 

TEmpora fimplicium,fimiliumquc diftorura motuum 
funt a?qualia. 

Namcor.2.pr. S.huius primi demonftratum cft,tem- 
pora fimplicium, fimiliumquc motuum componi cx ratio* 
nefpatiorum, feu alcicudinum genefum,& reciproca pri- 
niarum, auc cxtremarum vclocicacum, feu amplicudinum 
gcncfum : func autem alcicudincs genefum cra<aiones, fcu 
clongacioncs funiculorum, quae func vc longitudines funi- 
culorum,crgo tcmpora asqualia erunc. 

Corcllarium . 

Conftat^temferd (imflidum genefumin traltionibus fu^ 
nteulorum , ejfe compofitA ex ratione elongationumfuniculo^ 
rum, (jr txreciproca primarumvelocitatum. 



Scho^ 



Liker IL 
Scholium. 



tl 



Superhris propojftionis veritasconcorJat cum prop.ij.bu* 
iusy tncotantumvariatur^quod ihifonuntur datafpaticuj 
tlongttioms funiculorum , htc vero tempora pmpltciunL^ 
fnotuumy& qula elungationes ojfenfa funt proportionalesfpa, 
tijs nunc exa6Hs,manifeftum ejl, noftri iurts effe modo fpatia 
^cceleratis mottbus exa6faex temporitus fimplictum motuu 
datis concludere^ modo contriy ex fpatijs altttudinthus gene-^ 
f %m proportionalthusy qua item data funt, tempora inuenire^ 
qua protnde methodus mthi videtur ampltjjima. 

PROP.ZXXX THEOR. ZJfJflll. 

SI ciufdem crafliciei funiculis pondera depcndeant,qu? 
finc in rationc reciproca longitudinum ipforum funi- 
culorumjpatiatemporibusgenefum fimplicium motuum 
cxada erunt in ratione duplicata elongationum. , 

Na fi fit p5dus E ad F ficuti logitudo DB ad C A,& fint, ^'^•'•^«•^ 
crafsities funiculoru a?quales erit fane ratio, qua? coponi- 
tur ex rationc funiculoru,& cx ca poderum,a?qualiraris;ob 
idque genefes fimpliciu moruu, quaru alrirudines CE,DF 
habebQc amplirudmes,nepe primas vclocirares interfe?qua 
lcs ( nam cum pondera erant ^qualia, primse velocirates 
proportionabantur longirudinibusfuniculoru, ideo, cum ig.W/ij. 
pondera reciprocantur longitudinibus f;fdem, feu viribus 
funiculorum, fit vt prima? vclocitaces a?quales reddantur) 
cum ergo ita fit, fpacia recurfuum temponbus imaginum- 
fimplicium & accclerato motu confeila crunc in rationc 
duplicara elongaiionum • 
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CorolUrium . 

Cum ex eaJem pr. 2 8. iuius, eaJem fpatiA fint vt /juadra-- 
iatemporum^ erunt ipfa temforain rattoneJuhduplicatiL^ 
tlongationum . 

PROP. XXXXI THEOR. XXXIV. 

S lfuniculis ^qualcmcraflitiemhabentibus fuerint fuf. 
penfa ina^quaiia pondera,fpatia, qu^e accelcratis mo- 
tibus, ac temporibus genefum fimplicium recurruntur ne- 
denrur ex ratione duplicata elongationum, & ex duabus 
recjproce fumptis rationibus,nempe longitudinum prima-» 
rum funicuIorum,antequampondera fufpendcrcntur; & 
ipforum ponderum. 

Inantecedentifigurailludprimum fatispatet, quod fi 
locoponderisFfufpenfumfuifTct pondus aliud grauius 
aut leuius,prior velocitas in afcenfu fili, feu funiculi, aut 
chorda? auda, vel imminuta fuiffet pro magnitudine pon- 
deris fubftituti;quamobrem priores velocitates ex insequa 
liiate ponderum cidem chordse fufpenforum dependentes 
forenf,vt ipfa pondera; verum cumfuppofitis funiculis 
aequalia pondera fufpenfa veniunt,prima? velocitates funt 
vt longirudincs funiculorum,ergo velocirates primse, cum 
inseqiialia funt pondera,qua? fubrrahuntur, nedentur ex 
ratione longitudinum funiculorum, & ex ea ponderum 
ina?qualium; qusecumque igitur fit tradio DF, genefes ha- 
bebimus fimilium fimpliciumque motuum,vnam, cuius al- 
titudo CE,&aIfcramhabentemaltitudinem DF, & funt 
carundem genefum amplitudines, feu primap vclocitates 
in ratione compofira funiculorum AC ad BD,& ponderis 
pendentis ex E ad pondus fufpenfum in F; ergo fpatia ac- 
celcracis motibus cranfa^ta temporibus gcnefum fimpliciu 
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nedentur ex ratione dublicata elongationum, ffue altitu- 
dinum genefum,& ex duabusrationibus reciprocc fum- 
ptis funiculorum AC ad BD, & ponderum E ad F. 
Quod &c. 

PROP.XXXXII. THEOR.XXXV. 

IIfdempofitis,fifpatIarecurfuumerunt ipf^ elongatio- 
ncs, tempora,quibusabextremitatibus folutis recur- 
runtur,erunt in ratione fubduplicata eorundem. Nam cum 
genefesfimilium,fin3pIiciumquemotuum fint a^que am- 
pl^, erunt,tempora in ratione fubduplicata imaginum, 
feu fpatiorum acceleratorum mocuum, funt vero fpatia 
ipfse elongationes; ergo &c. 

P R O P. XXXIIL T H E OR . JfXX VI. 

CHord^noneiufdemcra(Iitiei,eiufdem tamen mate- 
ria?,ac longitudinis, tunc a^quetrahcntur vbi lufpe* 
fa pondera craflirurinibus proportionalia fuerint. Nam 
crafllor chorda poteft concipi compofira ex funiculis eiuf 
dem craffiriei alrerius chorda?,fi illa huius fuerit mulrlplex, 
& fipartes cxilior funiculus fucrit altcrius craflioris, eric 
craflifiesalicuius alrcrius funiculi, qua? pluriesaccepta-» 
conftituere porerit vtranque crafflricm funiculorum pro» 
pofirorum ( hic enim non accidir enumerare craflfities in- 
lerfeirrationales, quippequia, quod deiam di (ftis often- 
derimus,dehisquoquefaciIe ift iudicare, fecus eflemus 
longi, quampareft,potiflimtimcumhi^c prserer inftitutu 
adijciantur,& quidem vt conftet,quomodo methodus ifta 
noftra facilis fit, ac vtiIiflima)quapropter ficuiqueacce- 
ptarumjequaliumchordarum, pondcra arqualia fufpenfa 
fint, porro hipc omnes a^que rrahentur ab ipfis sequalibus 
ponderibus, & fic ctiam compofita, ncncpe chorda? pro- 
L 2 po- 
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pofita?;funrque ita pondera in eadcm ratione craffiticruni, 

iicur propoiuimusicrgo patet propofitum. 

PROP. XXXXIV- THEOR. XXX VII. 

SI fuerint ciufdem matcria? funiculi, & fint illis fufpenfi 
pondcra crafliciebus proportionalia, ratio fpatiorum 
Tsb.%.fii,6, in reditibus accelerato motu exadorum, reporibus fim- 
4iMius. plicium genefum, crit eadem ac funiculorum. 

Nam, vt in prsecedcnti figura,erit n adio CE ad DF ita 
ht!ius'^^'^'^' -^^^^^^» velAEad BF, funt aurem primae velocitates, 
^'^^' feu amplitudines genefum fimplicium, fimiliumque motuu 
in ratione funiculorum, ergo decurfuum fpatia moribus 
acceleratis exafla nedenrur ex ratione duplicata altitu- 
dinum genefum fimplicium, nempe duplicata funiculoru , 
& rcciproca amplitudinum, funtque ipfa? amplitudines 
homologc vt Jongitudines funiculorum, ergo relinquitur 
vt ipfa fpatia fini in vnica ratione longirudinum funicu- 
lorum. 

Quod fifpatia recurfuumponantur ipfiie tradiones,vd 
Jongirudines funiculorum, ofttnderur tempora eflc aequa- 
lia, quemadmodum a?qualia funttcmpora fupcrius pro* 
pofita fimplicium gcnefum . 

PROP. XXXXV. THEOR.XXJVIIL 

^^*s.fy.7. C leiufdcm matcrici quibufcunque funicnlis aligentur 
O qua?cunquepondera,ijsfub!atis afcenfuum fpatiaab 
cxtrcmitatibus folutis exada tcmpoi ibus genefnm fimpli- 
cium, ijs nempc qua? impendcrentur in motibus luxta fim* 
pliccs genefes, crunt in rationccompofita quadraforum 
clongationum chordarum,ex ca crafliticrum,& cx duabus 
reciprocc fumptis rationibus , ncmpe longitudinum fu- 
niculorum anccquam crahcrcncur; & (MfpeiSbrum ponde- 
rum. Fu- 
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Funiculi AB,GH trahamur a ponderibusquibufcunquc 
C, I in C,cr I.Dico fi cxempta fint pondera, fore, vt fpatia 
quae accelcratis motibusexigunturabextremitatibus fo- 
lutis C, I fint in rationc compofita ex duplicata IH ad BC, 
craflitudinisad craffitudinemfuniculorum AB,GH; dein- 
deexfuniculilongitudineHGad longitudincm AB, pon- 
derifque I ad pondus C Intelligarur funicuius, feu chor- 
da, ^quecralfa, ac fimiHter cedens, quam GH Od quod 
femper intelligimus quories funiculi, interfe comparantur) 
fed arque ionga, ac AB, firqueilli pondus Fadiedum, ad 
quod C eandcm habcat rarionem,ac craffirics AB ad craf- 
fitiem DE, conftar elongarionem EF «qualem fieri ipfi 
CB, & cum prim^e velocirares, feu amplirudines a?que al* 
tarum^enefumfimiIium,fimpliciumquemoruum fint etia 
a?quales,/jpariadccurfuum accelerarismotibusexafta eruc 
prorfus a^qualia; (unr vero funiculi DE, GH eiufdem craf- 
firiei, ei/que funt fufpenfa duo'pondera inaequalia F,I;ergo 
decurfuum fparia abexrremitatibusfoluris exadla nede- 
tur ex ratione duplicata elongationum FE, feu CB ad IH, 
ex rarioncquam habcnt longitudines funiculorum HG ad 
DE, feu AB, & ex ea ponderum I ad F; verum pondera I 
adFnedunrurexrationibusponderumlad CetC adF, 
qu^poftremaeftratiocraffitieifuniculi ABad craffitiem 
runiculi DE, feu GH; ergo vt propofuimus fpatia accelc- 
rarismoribusexsda, ne^aenrur exrarionibus quadraroru 
CBadHJjcraffitudinumfuniculorum AB, GH; ponderu 
1 ad C, & longitudinum HG ad AB. Quod &cc. 

P R O P. XXXX VI, T H E O R . XXXIX. 

TEmpora genefum fimplicium, dum chordis fufpen* 
duntur quarcunque grauia, ncdunrur, cxrationc 
elongarionum funiculorum, &cxcontrarie fun ptisrario 
njbus,crafficudinum,longitudinumque funiculorum, nec 

non 
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non ponderum funiculis fufpenforum. 

Nam Cor:2.pr. 8. primi dcmonftratum eft,tempora^ 
fimpltcium fimiliumque moruum componi ex ratione fpa- 
tiorum, feu altirudmum genefum, & reciproca primarum 
velociratum, fcuamplitudinunigenefum, funtautem alti- 
tudines gcnefum tradtiones,feu elongationes funiculorum; 
velociraresvero primae ne(5tunrur ex rarionibus crafTirudi- 
num,&exea longitudinum funiculorum anrequam tra- 
herentur ( hoc enim fubindc oftendcmus ) ergo tempora 
propofica fimplicium gcncfum,dum chordis alligatur qu?- 
cunque insequalia pondera, componentur ex rarionibus 
elongacionum funiculorum, & cx conrrarie fumpns cralli- 
tudinum,Ipngitudinumque funicuIorum,& pondirrum. 

Jfumptum. 

TMh.zjg.j, yr jr £|.(^j^ prlma? velocitates in ijfdem chordis componi 
V ex rarione craflirudinum, longirudinum funiculoru, 
& fufpenforum ponderum,fic oftcndcmus, 

Quoniam ineadem poftrema figura velocitas, quam-. 
habcrctfuniculus ABcxIibcrarioncponderis eft «equalis 
45 htiius velocirari,quam haberec alius funiculus,vbi hic eriam li. 

berarerur a pondere, fcilicet cum pondcra crafliricbus fu. 
niculorum proporrionalia funt,& ipfifuniculi a^que longi; 
velociras funiculi DEapondcreFad vclocitatcm eiufde 
funiCuli, filoco ponderis F fubftirurum cfTet aliud a?qualc 
ipfi I,c{ret vc pondus F ad fubftir urum, fcu ad I, cft aurcm 
velocicaseiufdcmfuniculiDE,dum fuifTcc pondus ei fuf- 
penfum a^quale I ad velocicaccm funiculi GH a pondere I 
vt longitudo DE ad GHicrgo pat cc propofirum. 
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Scholmm. 

^od hucuftfue oJiendimus w funiculis ponderihus de* 
grauatiSy non abjlmtli modo pr^Habimns in chordts advtra- 
queextremitatemfirmatis,^ adduifiSyhoc tantum difcrimu 
KCy 'vt fi in i]spondere fuhlato, motus extremttatis folutd at* 
tendebatur.hkmediaparteattraefathorday & fubinde fui 
iuris relt^ta, vtbrattonem eius obferuamusy & equidtm ilU 
cmnia in hunc finem ofiendimus, ijuippe ab hac re, plurtmA 
^tiltffimAque veritates manere pofftint.Nam de arcubus poffet 
pulcherrima infiitui ratio^ & qui vellet armonicorum fono» 
rumy velvocumper chordarum vibrationes editarum^ tempo* 
ra, cum foni ad aures peruentunty tnuefiigarCyreor non aliam 
'viamyCjuam hanc ingredi nos debercy atque inde confonantia* 
rumfortaffe naturam perctpere pofcy vt prtmus annuit Gal- 
lileus quamquam vibrationes ienfarum chordarum diferSt 
ab t']s pendulorum. 
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di vna nuoua fpecie di Baleftra. 

N quefta figura fi cfprimc vna nuoua inue- 
tione di Baleftra, la quale, mafliniamenrc 
in grande, per tirar granate, 6 fafli puo ef • 
fere di gran confeguenzcnella militare,co- 
me dimoftrerafli. 
Dallefucparti fivcrrain cognitionc dcl 
modo di fabbricarla,e fono lc feguenti- 

AM, MN fono amenduc le braccia. II punto M e il ccn- 
tro della machma . PerlacauitaM deue paflar la palla-. 
fcagliara dalla corda; c per di fotto M fi fcrma & incaftra 
nel manico, al modo Jelle balcftre communi. Ai duc capi, 
ofianoeftremita A,Nfiannettelafunc. 1 punti A,E,F, 
G,r,Kfonoin vnalinearetta. Grinterualli AE, EF, FG, 
GI,IK, foao, benche non di ncceflita, cguali. Le altczze, 
6commefl"ure KL, IH, GO, FC, EB pcrpendiculari, neir 
incuruarfi deir arco, fi aprono intorno H centri K, I, G,F, 
E. Dondc ne fic^ue, che prendendo la corda dal fuo mez- 
20, e tirandola verfo O; amendue le braccia fi aprono nel- 
le predette commeirure, comc compare neir vno dVfli fc- 
gnato a punti con le lettcre corrifpondenti . Ciafcuna 
dellcpredectccommerturc vicne ftrettamente rinferrata^ 
da vna molla, come fi vede in L, H, D, C,B; e quefte mol- 
le, quanto piu fi a Liuicina:io al ccntro M,deuono cflere piij 
grandi e piu mafliccie, in modo che, per cagionc della gra- 
dezza opporruna, vengano ad apnrficon egual faciliti 
dcirahre, e per cagione della groflezza, habbiano nel fcr* 
rarfi maggior forza, 6 fia momento,pcr la ragionc,chc fot- 
to fi dira . 

Ci6prcfuppofto,efacilcofa dimoftrarc i vantaggi di 

quc- 
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qucfta machina fopra lc ordinarlc. 

Pnmieramencc nel triangolo ALK, eflfendo lc alcczzo 
EB, FC, GD, IH, KL perpendicolari, e percio paralellc; 
ne fiegue che le proportioni di AE ad EB,di AF ad FQdi 
AGaGD,diAIadIH,di AKaKLfieno tutte eguaH; e 
doucndoeflcreparimenteegualile refiftenze delle molle 
in B, C, D,H, L, chefi fuppongono di egual neruo nell' 
aprirfi;ne fiegue ( fecondo i principij della Meccanicajchc 
attraendofi con k func reftremita A,nel medefimo tempo 
c con la medefima faciJita vincerafli Tequilibrio di tutte le 
moUe; la refiftenza dellequalificonfidera inragione di 
pefo, fi come le linec AE, EB; AF, FC; AG,GDi&c.fi con- 
fiderano come vetti,6 lieue, che hanno i loro ippomoclij,6 
fianocentriinE,F,G, I,K,cIa potenzain A,Ia qualc e 
comuneatutte. 

In lecondo luogo,hauendo 11 braccio AE al braccio EB 
( il fimile dicafi deglialtri) hauendo,dico,gran proportio- 
ne,reftera moico ageuolato il moto, 

Terzo eflendo molte le molle,e aprendofi tuttc,ne deue 
feguire vn notabile incuruamento d'amendue le braccia ; 
onde lafciando Tarco in liberta, c chiudendofi tutte le fu- 
det te molle nel medefimo tcmpo, cioe quafi in vn'attimo; 
doura la corda, che cra tirata verfo 0,paflare quafi in ifta- 
te verfo M;il chc nort potcndofi fare fe non con fomma ve- 
locita, per la grandezza dello fpatio; e a quefta corrifpon- 
dcndo la forza, ne feguira vn colpo molco confiderabile, e 
vantaggiofo.come ciafcuno puo arguire. 

Reftano hora a fciorfialcune ditficolra. Laprima e, 
che, quantunque fia vero, che quella forza baftante m A 
pcf vincerrcquilibriodellamollaB, quella medcfima al« 
trefi fia fuflficiente a vincer T equilibrio di tutte J 'altre, per 
cflerc cguah le proportioni delle vetti;ci6 non oftante,c6- 
fiderandofi il braccio incuruato, come fi vede ncir arco 
kL A fcgnato a punti, Ic proportioni riefcono alterate; do - 

M uen* 



uendofi prcndere per le lunghezze delle vetti fudctte, non 
piu le lunghezze di prima, nia bensi le applicate di detto 
arco, cioc af, ag,ai,ak;delIequaliaK,er altrea lei piu 
vicine fi abhreuiano raolto piu quando V arco e incurua- 
to, chc qnando non e : Onde per tal ragione dourcbbero 
lepartipiu vicine alccntro Maprirfimeno deiraltrc pia 
vicine alle eftremita . A cio fi rifponde, chc per effer la 
corda ao piu obliqua alla lunghezza a e di quel che fia aU' 
altre piii vicine al centro M,qui5di ne fieguc,che per quel' 
altra cagione s' aprono piii ageuolmente Ic parti vicine al 
ccntroiondctemperatavnaragioneconi' altra ( quando 
r arco non fia eftremamentc incuruato) fi confeguifce vno 
ftato d'apertura opportuna . 

La feconda difficolta e che ciafcuna molla ncl fuo rc- 
ftringerfi, par chc cagioni qualche efTetto contrario alTin- 
tcnto. Imperochc, per efempio, nella moIIaB il mezzo 
anello, che rifguarda Teftrcmita A,neIIo ftringerfi fa benfi^ 
il fuo douere, perche il fuo moto e verfo il centro M; ma V 
altra meta, che rifguarda ilfudetto centroM, nelloftrin- 
gerfi,hauendo il^Xuo moto verfo A,fiopponc alchiudi- 
jncnto della molla feguentc C,- e il fimile dicafi deH' altre • 
A cio fi e pofto rimedio col far piiJ grandi,e piu mafliccie 
le molle piiJ vicine al centro M, accrefcendolceingrofTan* 
dole di mano in mano opportunamente . Quindi ne fcgue 
che per la maggior grandezza cofentono egualmente air 
aprirficonfaciIita;maairincontro nel ferrarfi,per cflere 
piii mafliccie,e di maggior corpo, vengonoad hauerc 
maggior momento delle men corpulenti, fuperando con-» 
cio non folo il detto moto oppofto ,maetiandio impri- 
mendo maggior motoalferro deirarco , con cuifiaccoi* 
munailmoto. 

Auuertafijchequanro faranno di maggior numero lc 
comeflure, le molle di maggior pefo, e TaTCO piu pouero di 
corpo^tamoiiufcirailcolpoadilmifurji maggiorc, per V 
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incuruamento notabilc dclle braccia, e pcr il maggior mor 
mento dellc mollc; c cio con adopcrare la mcdcfima 
forza, 

Auucrtafi parimcntc, che i! braccio AE, cilfiio corril- 
pondente deuono effere alquanto piucorti, cioe A vna 
dcllecftremicadeirarcodcueefferc piuverfo il ccntro di 
quel che fia il concorfo delle Iinee LB,KE,comc pure dair 
altra partc;perche fi vede chc aprcndofi mcno le parti vi- 
cinc ad A, ralcre molle fanno miglior effetco. 

Finalmentelafperienzaha moftrato, che effendofi la- 
uorata vna cal machina con pochiflimi nodi, ageuoliffima 
ad aprirfi, efenza hauer ingrandicecingroflatelemolle, 
che pici fi vanno auuicinando al centro M, come fi c dec- 
to; con tutto cio 1' ordigno e riufcico di forza molco fupe- 
riore a vna baleftra grande, e difficiliffima a inarcarfi. On- 
de non dubico,che, facendofi con cucce le regole accenna- 
te,non debba riufcire vna machinadi effecto marauigliofo 
aggiungendo che per tirar granate dourebbero i bracci 
cffcr di lcgno, armati di ferro fol doue fi richiedc. 
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Nouum genus Baliftse 
Explicatio . 

M hac figura cxprimitut nouura genus Bali - 
ftae, qua? machina prasfcrtim in molc maio- 
ri, non parum vtilitatis afFerre poteft rei mi- 
litari adeiaculandamiflilia, vtdemonftra- 
c ' \i\vj V bitur. Ex eius vero partibus, quas fubinde 
recenfeo, ctiam modus ftruftura; apparebit. 

AM, MXfunt brachia. Pundtum M centrum machi- 
na?. PercauitatemMtranfittelum cmiffum. Infra Min- 
feritur manubrium , vt in baliftis vulgaribus. Extrcmis 
capitibus A, Nadneditur funis. PunilaA, E, F,G, I,K 
funtinlinearcda. Interualla AE,EF,FG,GI,IKfunt (li- 
cet non neceffario ) a^qualia . Alcitudinis, fcu commiffurac 
KL,IH,GD, FCEBfuntperpendicularcs rcda? occultiE 
KA. Singulae autcm, dura curuatur arcus , aperiunrur cer- 
ca centra K,I, G, F, E. Hinc fequitur vt funisex medio 
dum attrahitur in O, apcriantur prajdifta? commilTurcT, fcu 
nodi, & curucntur vcraque brachia, vt in corum altcro ap- 
parct pundlis notato. Quilibct ex his nodis ardiflime ftrin- 
gitur fupcrne, a fuo clatcrio, vi viderc eft in L, H, D, C, B. 
Elateria autcm quo propinqiiiora ccncro M tanto maiora, 
& crafliora dcbcnt effe remotionbus : Hinc fit vr, proprer 
molem opportunc audam, j^eque facile aperiantur, ac cas- 
tera; & vice verfa, propter crallitiem maiorem, fibi relifta 
validius rcftringantur . Cuius rci paulo infra rationem 
dabimus . 

Hispoficisfacilccftoftcnderc, quantum pra^ftct hu- 
iufccmodi machina vulgar bus & communibus baliftis. 

Primum, in Triangulo ALK ciim altirudines EB, FC, 
GD, IH, KL finr perpendicularcs, idcoquc parallcla:, hinc 

fit 




L 



Bali- 
naio- 
:i mi- 
iftra- 
>inde 

adhi- 
Min- 

remis 
,I,K 
it (li- 
iflurae 
zukx 
rcer- 
ledio 
fcu 
oap- 
ftrin- 
C,B. 
iora, 
opter 
: CcB- 
^li^aa 
)nem 

^iu- 

is, 

.FC, 
hinc 
fit 



ficvtratlones AEadEB, AFadFC,AG ad GD, Al ad 
IH, AK ad KL fint aequales . Sunt pariter a?quales refi- 
ftentia? clateriorum m B, C, D, H, L ( pofuimus enim eJa- 
teriaitaopportuneauda vc ajque faeile fingula aperian- 
tur ) ergo ( ex primis principijs mecanicorum Jdum attra- 
huntur tune extrema capita A,^J, eodem tempore,eadem- 
que facili:ate vincetur irquilibrium omnium elatcriorum , 
quorum refiftenria in fingulis confideratur in ratione pon- 
deris, quemrdinodum linea^AE, EB;AF,FC; AG, GD 
&c. confiderantur vt vecles, quorum hippomoclia feu cc- 
tra funt in E, F, G, I,K,potcntiaautemconfideraturin A 
communis omnibus. 

Seundo, ciira AE ad EB ( idem die de ca?teris ) habeant 
magnam proportionem, facile apericntur nodi,& curuabi» 
tur arcus; quantumuis augeatur numcrus nodorum . 

Tertio Cumfint plures nodi, atque omnesapcriantur, 
neccffecft vt brachiaarcus valdemcuruentur;quampbrc 
fi idcm arcus fibi relinquatur, pra^didi nodi omncs, vi cla- 
teriorum,idu oculi claudentur;eodemque pundo tempo- 
ris corda cx O percurret totum fpatium vfque ad M:Qucd 
cumficrincqueatnififumma velocitate , propter magni. 
tudincmpr*Edita! fpatij,& velocitati rcfpondent vis,atque 
impetus, neceffe eft vt hinc fequatur idlus valde notabilis, 
vtfacilecft vnicuiqueconijcere. 

Supcrfunt nunc diflficultates nonnullas foluenda?. Prima 
eft,qu6d licet vis fuflEciensin A ad vincendum a^quilibriu 
elaterij B,illa cadem quoque fufficiat ad vincendum a?qui- 
librium coercrorum, propterarqualcsproportiones vediu; 
histamen nonobftantibus, fi confidcretur brachium iam 
incuruatum, vt apparet in KLA pundis notato,proportio- 
resillaeccrnuiKur notabi-iter variat^e. Nequc enim pro 
longitudinibus vcdium fumi poflfunt longirudines priores, 
fed loco ipfarum accipicnda? funtapplicatce arcus, videli- 
cct d, ag,ai,ak quarum ak, eidemquc propinquiores, qua- 

do 
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doarcusincuruatur,breuIorcs fiunt,quacn cflent anteaj, 
Refpondeo, quod corda ao cum fit obliquior refpeilu 
longitudinis ae, quam refpedu csetcrarum cemro propin- 
quiorum,hincfit vt,quantumcftex hac ratione, facilius 
aperiantur partes propinquiores cencro;quamobrem,vtra* 
querationeinuicemtemperata,rdummodo arcusnon fic 
ftimme incuruatus) omnes parces aperiencur, quantum fa- 
tiseft ad inrentum. 

Altera difficultas eft, quod elateriumquodlibet dum 
reftringicur videcur obftare mocui elacerij fequentis.Nam, 
exempli gracia, inelacerio B femiannulus refpiciens excre- 
mum A, dum ftringitur, optin^e pr^tftac fuum effe(5lum,cu 
cius motus fic vcrsus centrumM.Ace contrario reliqua 
pars, feu femiannulus refpiciens prsediclum centrum M,cu 
habeac fuum mocum verfus A videtur obftare ,quo minus 
liberc claudacur fequens elaterium C Aque idem de ca?tc- 
risdicendum. Huic incommodo confultumeft augendo 
magnirudincm,&craflitiemelateriorum,qu6 magis acce- 
duncadccntrumM. Hinc enimfequitur vc proptcr ma- 
gnicudincmfacilcconfenciant arcui, dum incuruatur; at 
dum idem arcus libere fibi relinquitur, cum fint corpulen- 
tiora & crafliora habencmaius momcntum,quam ca?tera 
graciliora,ideoquenonmodo vincunt motum illum op- 
pofitum,fedeciamimprimunc maiorem motum ferro ar- 
cus,cui illemoruscommunicacur. 

Aduerte quod commiffur^e feu nodi,quo plures fuerint, 
clatcriaautemmaiorisponderis, arcus dcniquc corporis 
gracilioris equ2eexpeditioris,tanto iduslongat p^a^ftan* 
tior fequetur,rum propter notabilem curuaturam brachio- 
rum, tum proprer momencum maius eIaceriorum,& quide 
pofica eadem pocencia, aut etiam minori, pro vt longicudi- 
nes vedium ftatuuntur. 

Aduerte eriam, longitudincm brachij AE, ciufdemquej 
correfpondcntis dcbere caetcris paribus nonnihil imminuf, 
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quod fiet fi A, alterum extremum arcus, fit proprius ccn- 
tio M, quam fit concurfuslinearum LB, KE. Idem dicen- 
dumdealtero extremo N. Nam cum rainus aperiantur 
partespropinquiorespunao AjCacreraelateria, vc com- 
pcrtum eft, meliorem effcrdtura praeftant. 

Fauet denique experientia • Nam huiufcemodi machi- 
na paucilTimis nodis conftrucaa, facillim^ curuaturse, cum 
cJaterijseiufdemprorfusmolis& craffitudinis ; nihilomi- 
nus longc fuperauit vim bahfta? communis maxima?,& dif 
ficiliima? flexionis. Quamobrem non dubito quin, fi prae- 
ceptafuperiusdaracxac^eferuenrur, elaboranpolfit ma- 
china mirae vtilitatis. Adde poftremo ad iacienda qua^da 
milfilia, vt eft genus quoddam bohdum,vulgo granateyO^* 
portuniora effe brachia lignea, tanturamodo, vbi neccffi- 
tas poftulat, armata ferro. 
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